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DEFINIZIONI , E NOZIONI PRE- 
LIMINARI. 


DEFINIZIONE t 

I dice una linea retta cadert 
su d' un piano , fe è fuori 
della direzione del piano j e 
r incontra con uno degli fuoì 
efticmi . 

Tom. IV. 4 Djp. 
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DEFINIZIONE II. ( 

2. Si dice una retta paffare un piano , fe 
un punto di ella è nel piano , e le fue par- 
ti , divife da tale punto, 'fono una di qua, 
e 1 * altra di là dal piano , 

DEFINIZIONE IIL 

3. Il punto , in cui una retta , che cade 
fu d’ un piano , o che pafTa un piano , in- 
contra r illeflb piano , fi dice Punto dell’ 
incontro , 

• DEFINIZIONE IV. * 

4. Una retta fi dice Perpendicolare a ur» 
piano , fe ella cade fui piano , o paffa il 
piano , ed è perpendicolare a tutte le rette , 
che fi pofTono tirare nel piano dal punto 
dell’ incontro . 

Fig.i. Così fi dice perpendieofare al piano 

LM^ fe è perpendicolare a tutte le rette BC^ 
BD y SE , BF , BG , ec. , che dal punto 
dell' incontro B fi pojfono ùrare nel piano LM^ 

DEFINIZIONE V. 

5. Una retta fi dice Inclinata a un pia- 
no, fe ella cade fui piano fenza eflerli per- 
pendicolare . 

, DE- 
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definizione vi. 

6 . Se la retta AB è inclinata al piano Fìg.*. 
LM , e da qualunque fuo punto C cade CD 
perpendicolare al piano LM; l’angolo CBD, 
formato dall’inclinata AB , e da BD, che 

^ congiugne i due punti degfincontri B e D , 
fi dice rinclinaiz^ìone della retta AB al piano 
LM. ^ : 

DEFINIZIONE VII. 

7. Si dicono due rette ugualmente indù 
nate z due piani , fe le loro inclinazioni a* 
piani fono uguali . 

DEFINIZIONE Vili. 

8. Si dice Comune fedone di due piani la 
linea , nella quale i due piani s’ incontrano , 
o fi tagliano . 

definizione IX. 

p. Un piano fi dice Perpendicolare a un al. 
tro , fe s incontrano , o fi tagliano , e tutte 
le rette, che fi poflbno tirare in uno di elfi 
piani , perpendicolari alla comune lezione, 
lono perpendicolari pure all’ altro piano . 


A 4 de- 
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definizione; x. 

r 

IO. Un piano fi dice Incliri'tto a un altro, 
che incontra , o che taglia , fe 1 uno noa 
è perpendicolare all’ altro . 

DEFINIZIONE XI. 

F.g.j. II. Se il piano AC è inclinato al piano 
LM, e da qualunque punto E della comu- 
ne lezione AB fi tirano le rette EF , EG , 
efiftenti rifpettivamente ne’ piani AC, LM , 
c perpendicolari entrambe alla comune le- 
zione AB ; r angolo acuto FEG , formato 
da sì fatte rette , fi dice V Incimav^oae del 
piano AC al piano LM. 

DEFINIZIONE XII. 

iz. Si dicono due piani ugualmente indi'- 
nati a due altri rifpettivamente , fe le loro 
rifpettive inclinazioni fonò uguali. 

DEFINIZIONE XIII. 

13 . Due piani fi dicono Paralleli , fe, . 
prolungati per tutte le direzioni all’infinito, 
non s’ unifcono giammai. 


DE- 
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DÈFINIZIONE XIV. 

14. Si dice xjfnpoìo folido 1’ inclinazione 
di più ‘di due angoli piani, li quali fono tut- 
ti in piani divertì , hanno tutt’ i loro vertici 
in un medefimo punto , c hanno altresi cia- 
feuno de’ lati, che combacia col lato dell* 
angolo contiguo . Si dice poi Vertice dell’ an- 
golo folido il punto, in cui s’unifcono i ver- 
tici di tutti gli angoli piani, che lo formano. 

COROLLARIO. 

15. Non potendofi del modo già detto 
unire due angoli 'piani • è facile a intendere 
non potere due angoli piani formare un an- 
golo folido . Quindi per la formazióne d’un* 
angolo folido almeno fi debbono congiugnere 
del modo fuddetto tre angoli piani . 

AVVERTIMENTO. 

1 6 . Si nomina l’angolo folido con tutte ' 

le lettere , che fono agli eftremi ' de’ lati de- 
gli angoli piani componenti, principiando da 

quella, eh’ è al vertice; purché non ne pofla 
nafeere equivoco . Così 1 angolo folido, com- 
porto dagli angoli piani B AC, CAD, DAE,Fig.4. 

EAF , FAB , fi nomina dicendo: angolo 

folido »4BCDEF ^ ovvero l'angolo folido in^dl 

A 3 DE- 
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DEFINIZIONE .XV. 

17. Si dice Piramide un folido termina- 
to da qualunque numero di triangoli retti- 
linei , che s’unifcono tutti co’ loro vertici 
in un punto , e dal rettilineo, che ha per 
lati le bafi de’ medefimi triangoli . Si dico- 
no poi della piramide Penice il punto , in 
cui s’unifcono i vertici di tutt’i triangoli, 
Bafe il detto rettilineo , ^Altex^a la perpen- 
dicolare calata dal vertice fulla bafe , Lati 
i lati de’ detti triangoli. Superficie la fomma 
de’ medcfimi triangoli , c finalmente Superfi- 
cie intera la fomma de’ detti triangoli , una 
colla bafe. 

DEFINIZIONE XVI. 


1 8. Una piramide fi dice triangolare , qua- 
drangolare , o poligona , fecondochè la fua ba- 


chè la fua bafe è un pentagono , un efago- 
no , un ettagono , ec. 


fe è un triangolo , un quadrangolo , o un 
poligono . La piramide poligona poi fi dice 
pentagona , efagona , ettagona , ec. , fecondo- 


A V VERTIME NTO. 

ip. Si nomina la piramide , nominando 
prima la fua bafe, e pofcia il fuo vertice. 
Fig.4. Cosi dicendo: la piramide BCDEFA , lì dee 

in- 
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Di Geometri A Solida. 7 

iniendffre la piramide , che ha per bafe il 
rettilineo BCDEF , e per vertice il pun« 
to A . 

DEFINIZIONE XVII. 

20- Si dice Prtfma un folido terminato 
da due rettilinei paralleli , uguali , c limi- 
li , e da tanti parallelogrammi , quanti fono 
i lati ^de’ detti rettilinei , ognuno de’ quali 
tramezza tra due lati omologhi de’ medefi- 
mi rettilinei . Si dicono poi del prifma 
fe uno de’ due detti rettilinei , confiderato 
come ^arte inferiore della fua fupcrficie « 
Superficie la fomma de’parallelogrammi latera- 
li, Superficie intera la fomma de’detti paralle- 
logrammi, una colla fomma de’due detti ret- 
tilinei, ,Ahexeza la perpendicolare calata fulla 
bafe da qualunque punto del rettilineo opÌ 
pollo , e finalmente hati i lati de’.parallelo^ 
grammi , componenti la fua fupcrficie • 

DEFINIZIONE XVIIL 

21. Il prifma fi dice retto , o ohbliquo'^ 
fecondochè i Iati , che cadono fulla bafe, 
fono perpendicolari , o inclinati all’ iftelfa 
bafe . Si dice di piìi il prilma triangolare^ quam 
drangotare , o poligono , fecondochè la fua 
bafe è un triangolo, un quadrangolo, o un 
poligono . Finalmente il prifma poligono fi 
dice Prifma pentagono, efagono, ettagono , ec. , 

A 4 fc- 
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fecondochè la fua bafe è un pentagono , ur 
efagono , un ettagono , ec. . 

DEFINIZIONE XIX. 

22. Si chiama Parallelepìpedo un prifma 
quadrangolare , in cui ognuno de’ piani , che 
lo terminano, è parallelo al piano oppofto. 
D’ ogni parallelepipedo poi fi dicono Bafs 
qualunque de’ piani, che lo terminano, con- ^ 
fiderato come parte inferiore della fua fu- 
perficie , e Diagonale , o Diametro la retta , 
che congiungne i vertici di due de’ fuoi an- 
goli folidi oppofti . 

DEFINIZIONE XX. 

23. Un parallelepipedo fi dice rettangolo , 
o obbliqnangolo , fecondochè i lati , che ca- 
dono fulla bafe , fono perpendicolari , o in- 
clinati alla medefima bafe . Il parallelepipe- 
do rettangolo poi fi dice Cubo ^ fe i fei pa- 
rallelogrammi , che lo terminano , fono fei 
quadrati uguali. 

DEFINIZIONE XXL 

24. Due folidi terminati da piani fi di- 
cono limili^ fe fono terminati da ugual nu- 
mero di piani , e da piani rifpettivamentc. 
filmili . 

, DE.' 
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DEFINIZIONE XXII. 

25. Si chiama Cono un folido racchiufo 
da un cerchio , e da una fuperfi:ie curva 
continuata , che termina da una parte nella 
periferia del detto cerchio , e dall’ altra in 
un folo puntb , e eh’ è , quale verrebbe de- 
fcritta da una retta che fofle affiffa nel 
punto , in cui termina la fuperficie da una 
parte , e che giraffe per la periferia del det- 
to cerchio con una perfetta rivoluzione . 

. DEFINIZIONE XXIlf. 

• z 6 . Del cono fi dicono Bafe il cerchio , 
che lo termina da una parte , Superficie coni-, 
ca la fuperficie , che lo termina . dall’ altra 
parte , Superficie intera la fuperficie conica 
una colla bafe, Vertice il punto, in cui ter- 
mina da una parte la fuperficie conica , La- 
to ogni retta-, procedente dal vertice a qua- 
lunque punto della periferia della bafe , -/If- 
fe la retta , che congiugne il' veiiice col 
centro della bafe , e finalmente ^Itex^a 
la perpendicolare calata filila bafe . dal ver- 
tice . 

?t ^ - 

1 V ■ ’ ’ 

DEFINIZIONE XXIV. 

27. Un cono fi dice retto. ^ o-feateno, o 
fia abbliquo , fecondochè l’ affé è perpendico- 
lare 
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lare , o inclinato alla bafe . SI dicono di 
più ftmiU due coni , fe hanno gli affi ugual- 
mente inclinati alle bafi , e proporzionali a’ 
diametri delle medefime bafi. 

AVVERTIMENTO I. 

aS. Si noti che , potendoli confiderarc 
ogni cerchio fenza fenfibile errore come 
un poligono comporto da infiniti lati infi- 
nitamente piccioli ; fi potrà anche fenza fen- 
Cbile errore confiderare ogni cono come 
una piramide, terminata lateralmente da in- 
finiti triangoli infinitamente piccioli , che 
abbiano per bafi i lati infinitamente piccio- 
li , da’ quali fi può confiderare comporta la 
periferia della fua bafe , e per vertice co- 
mune il vertice dell’ irtelfo cono . ' 

AVVERTIMENTO II.‘ 

2p. Si nomina il cono con nominare pri- 
ma la bafe , e pofeia il vertice . Così il 
Fig.j. cono , che ha per bafe il cerchio AB , e 
per vertice C , fi nomina dicendo : U co- 
no ABC. 

DEFINIZIONE XXV. 

30. Sì 'dice Cilindro un folido terminato 
- da due cerchi uguali , e paralleli , e da una 
fupei-fìcie curva continuata , che termina nel- 
lo 
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le periferie de’ due cerchi, e eh’ è quale ver- . 
rebbe deferirta da una retta , che giraffe per 
le periferie de’ detti cerchi con una perfetta 
rivoluzione , confervandt^i fempre parallela 
alla retta , che tongiugne i centri de’ mede- 
fimi cerchi . 

DEFINIZIONE XXVI. 

31. Del cilindro fi dicono Bafe quel cer- 
chio , che fi confiderà come parte inferio- 
re della fua fuperficie , Superficie cilindrica 
la fuperficie curva , che Io termina lateral- 
mente , Superficie intera la fuperficie cilin- 
drica , una con i due cerchi uguali , e pa- 
ralleli , Lato ogni retta efiftente nella fuper- 
ficie cilindrica , che congiugne ‘ due punti 
delle periferie de’ due detti cerchi « t^ife la* 
retta , che congiugne i centri de’ medefimi 
cerchi , c finalmente %/4ite^a la perpendi- 
colare calata fulla bafe da qualunque, punto 
del cerchio oppofto . 

DEFINIZIONE XXVII. 

32. Un cilindro fi dice retto ^ ofcalenOy a 
fia obbliquo y fccondochè 1’ alfe è perpendico- 
lare , o inclinato alla bafe . Si dicono di 
piii due cilindri fimili ^ fe gli affi fono ugual- 
mente inclinati alle bafi , e proporzionali a* 
diametri delle medefime bafi. 
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AVVERTIMEN.TO. 

55. Si noti che , potendofi confiderarc 
ogni cerchio fenza fenfibi le ‘errore come un 
poligono comporto da infiniti Iati infinita- 
mente piccioli ; fi potrà anche fenza fenfibi- 
le errore confiderare ogni cilindro come 
un prifma , lateralmente terminato da infi- 
niti parallelogrammi infinitamente piccioli , 
racchiufi ^ra i corri fpondenti lati infinita- 
mente piccioli , da’ quali fi poflbno le peri- 
ferie de’ due cerchi confiderare comporte. 

. DEFINIZIONE XXVIII. 

34. Si dice Sfera un- folido , eh’ è termi- 
nato intorno intorno da una fola fuperficie 
curva , c che ha un punto in elfo tale , 
che tutte le rette , che fi poflbno tirare da 
tale punto alla detta fuperficie , fono tra lo- 
ro uguali . 

DEFINIZIONE XXIX. 

35- Della sfera fi dicono Superficie sferica 
la fuperficie curva , che la termina , Centro 
il punto, onde procedono rette uguali a tutt’ 
i punti della detta fuperficie , Raggi le ret- 
te uguali , procedenti dal centro alla fu- 
perficie , e finalmente Diametro ogni retta , 
che parta pel centro , e giugne da ambe 


# 
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le parti alla fuperficie sferica. 

, COROLLARIO. 

^ó. Eflendo i raggi metà de’ diametri , fi 
diranno i raggi anche diametri. 

DEFINIZIONE XXX. 

37. Chiamiamo Se-^lone sferica il piano 
che nafce nella sfera , qualora da un piano 
viene divifa in due parti . 

AVVERTIMENTO. 

38. A fuo luogo fi dimoftrerà che <^ni 
fczione sferica è un cerchio , la cui periferia 
è nella fuperficie delia sfera . 

DEFINIZIONE XXXT. 

39. Si chiama Porzione sferica il folido 

racchiufo da una lezione sferica , e dalla 
porzione , che la periferia dell’ ifteffa fezio- 
ne taglia dalla fuperficie della sfera . La 
porzione sferica poi fi dice sfera , fe 

la fezione sferica pafla pel centro della sfera, 

DEFINIZIONE XXXII, 

40. ^ Delta porzione sferica fi dicono Bafe 
la fezione sferica , che la termina* da una 

par« 
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parte , Superficie la poraione della fuperficìe 
sferica , che la termina dall’ altra parte , 
% 4 lte^a la perpendicolarè alla bafe , proce- 
dente dal centro dell’ iftefla bafe , e final- 
mente Vertice il punto della fuperficie , in 
cui r altezza 1 ’ incontra . Si dicono di più 
Porzioni fimìli di sfere quelle , che hanno le 
altezze proporzionati a’ diametri delle loro 
bafi . 


. DEFINIZIONE XXXIII. 

41. Si dice Settore sferico il folido termi- 
nato dalla fuperficie d’ una porzione sferica , 
e dalla fuperficie del cono , che ha per bafe 
la bafe della medefima porzione, e per ver- 
tice il centro della sfera . E finalmente fi 
dicono Settori fimìli di sfera quelli , che cor- 
fifpondono a porzioni fimili , 
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ASSIOMA I. . ^ 

41. Per una linea retta poflbno paflarvi 
infiniti diverfi piani per infinite diverfe di- 
rezioui ... 
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ASSIOMA IL 

4^. Per una linea curva o una fola fu- 
perfìcie piana per una fola direzione può 
paflarvi , o niuna . 

COROLLARIO. 

44. Dunque la linea , per cui pafiano due 
fuperficie piane per due direzioni diverfe , è 
una linea retta ; e confeguentemente linea 
retta è la comune fezlone di due piani « 

ASSIOMA III. 

4^. Se due punti d’ una retta fono in UO 
piano, l’intera retta è neirifteflb piano j e 
nel medefìmo piano prolungato dee clTere la 
inedelima retta prolungata . 

COROLLARIO, 

\ 

4^. Quindi una retta non può avere una • 
fua parte in un piano, e la parte rimanen- 
te innalzata fui medefìmo piano , E di piò 
una retta , che congiugne due parallele , ef- 
fer deve nel medeGqjo piano delle parallele, 

ASSIOMA ly. 

47. Tutte le parti di qualunque triango- 

- lo 
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lo rettilineo formano un folo piano conti- 
nuato . ‘ ' 

« 

COROLLARIO.* 

48. Potendofi ogni angolo rettilineo ri- 
durre in triangolo : è manifefto eflere ogni 
angolo rettilineo in un piano; e confeguen- 
tementc , fe due rette s’ interlecano , vi dee 
fempre eflere un plano , che deve paflare 
per ambedue , e su cuL fi debbono interfe- 
Care . 

ASSI O M A V. 

49. Due angoli folidi fono uguali , fe , 
porto r uno entro- dell’ altro , combaciano 
infieme . 

COROLLARIO. 

50. Sono dunque uguali due angoli foli- 
di , fe cortano d’ ugual numero d’ angoli pia- 
ni , e di angoli piani rifpettivamente uguali. 

ASSIOMA VI. 

51. Due folidi 'terminati da piani ret- 
tilinei fono uguali , e fimili tra loro , fe fo- 
no terminati da piani uguali di numero , e 
uguali e fimili tra loro rifpettivamente . 

LI- 
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LIBRO L 

Dell^ teoriche fondamentali del- 
la Geometria Solida . 


CAP. I. 

» 

Della teorica delle rette perpendi- 
colari à piani . 

P R O P. I. T E O R. I. 

52. Se la retta %/iB incontra due altre CD^ 
EP nel punto 5 , ove elleno s' interfecano ^ ed 
^ Perpendicolare ad ambedue , ^ perpendicolare 
ancora al piano che pafsa per CD y EP, 

DIMOSTRAZIONE. 

Per B , prefe BC , BE , BD , BF tutte 
uguali , c di qualunque lunghezza , e con. 
giunte Je rette AC, AE, AD, AF, CE, 
DF , s’ intenda jiel piano LM tirata qualun- 
que retta GH , e s intendano congiunte 
le rette AG, AH. Eflendo gli angoli ABC, 
ABE , ABD , ABF tutti retti per ripotdi; 

Tom.lP, B i'a- 
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farahno le rette AC, AE, AD, AF tutte 
uguali (§ ig del tom.x). Similmente, per 
l’uguaglianza degli angoli CBE , FBD 
del tom. ^ ) , fono CE DF , e 1 ’ angolo 
BEC = BFD ( § 98 del torri. 2 ) . Onde ne’ 
triangoli CAE , DAF è 1 ’ angolo AEC = 
AFD (§99 del torri. %). In oltre fono ne 
triangoli EBG , FBH l’angolo EBG-fBH 
( § yd del tcm.z)^ 1 ’ angolo BEG=BFH, 
c confeguentemente BGE r: BHF , e’I la- 
to BE - BF . Dunque fono anche EG = FH, 
e BG r: BH ioo del tom. 2 ) . Di piu , 
avendo i triangoli AEG , AFH il lato AE 
= AF, EG = FH, e l’angolo AEG=AFH, 
farà AG = AH . Finalmente , avendo i tri- 
angoli ABG , ABH il Iato BG = BH , il 
lato AB comune , e la bafe AG — AH , 
uguali faranno gli angoli ABG , ABH (§99 
del tom. 2 ) , e confeguentemente retti . Sic- 
ché AB è perpendicolare a GH . Dell’ iflef- 
fo modo fi dimoflra effere AB perpendicola- 
re a ogni altra retta , che fi può tirare per 
B nel piano LM . Dunque AB è perpen- 
dicolare al piano LM (^4) . Ch’ è ciò , 
che bifognava dimoftrare . 

COROLLARIO. 

53. Effendo le rette AC , AE , AD , 
AF tutte uguali ; è chiaro che tutte le ret- 
te , <;^he fi poflbno tirare dal punto A agl’ 
infiliti punti del piano LM , ugualmente 
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dlftanti da B, fono tutte uguali . E perciò 
tutti gl’ infiniti Iati d’ un cono retto fono 
tra loro uguali. 

p R O p. ir. T E O R. II. 

54. Se la retta incontra più di due Fig.7. 

altre rette BC , BD , BE , ec. nel punto B , 
ove elleno j’ unifcono , ed è a tutte quejìe tali 
rette perpendicolare j ù fatte rette BC , BD , 

BE , ec. fono tutte in un ijìejfo piano , 

DIMOSTRAZIONE. 

Eflendo AB perpendicolare a BC, BD , 
farà AB perpendicolare al piano LM , che 
palla per BC , BO(^5a). Or fe nel 
jnedefìmo piano LM non è anche BE , non 
può elTere BE la comune lezione del piano 
LM col piano, che palla per AB, BE.Sia, 
s’è poflìbile , sì fatta comune fezione BF , 

Sarà l’angolo ABF retto ( § 4 ), e perciò 
uguale ad ABE . Ma ciò è impolfibile ( § 5^ 
del tom.2 ). Dunque è pure impolfibile che 
BE non fia nel piano LM . Similmente fi 
dimoftra elfere ogni altra retta tirata dal 
punto B, a cui è perpendicolare AB , nel 
piano LM . Per la qual cofa , fe la retta 
AB incontra, ec. . Ch’è ciò, che bilogna- 
va dimoftrare . 


B % 
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IO 

PROP. III. TEOR. III. 

Fig.8’ » CD, c^ff cado»» 

fui piano LM , fono tra loro parallele^ e sAB 

1 perpendìcolart al piano LM , anche CD è 
perpendicolare al medefmo piano LM . 

dimostrazione. 

Si tiri BD , e da D fi tiri in LM la 
DE perpendicolare a BD , e uguale a AB, 
c fi congiungano AD , AE , BE . Ne’ trian- 
goli rettangoli ABD , EDB fono il lato 
AB = ED, il lato BD comune, e l’angolo 
ABD = EDB ( § del tom. z ) . Dun- 
que AD = BE ( § 98 del tom. 2 ). In ol- 
tre ne’ triangoli ABE , ADE fono AB — 
DE, BE = AD, e AE comune . Dunque 
è l’angolo ABE = ADE ( § pp del tom. 

2 ). Ma l’angolo ABE è retto ( § 4 ) . 
Sicché anche ADE è retto . Onde ED é 
perpendicolare a DB , DA , e perciò è per- 
pendicolare al pano , che palla per BD , DA 
( ^ 52 ) . Ma DB , DA fono nel piano 
delle parallele AB , CD ( § 4<5 ) . Dunque 
ED è perpendicolare al piano delle paralle- 
le AB, CD. E perciò l’angolo GDE è ret- 
to { § 4 ). E’ di più , per le parallele AB, 
CD, la fdmma de’ due angoli ABD, CDB 
uguale a due retti ( § 83 del tom. 2 ) . Dun- 
que , elfendo ABD retto , retto è anche 

CDB. 
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CDB. Per h qual cola CD è perpendicolare 
alle due DB, DE, e confeguentemente per» 
pendicol^re al piano LM , in cui fono DB, 
DE ( §sa ). Ch’è ciò, che bifognava di» 
moHrare . 

P R O P. IV. T É b R. IV. 

5 ^. Se le rette oiB ^ CD fono ambedue per^ 
pendicolari al piano jLM , fono tali rette tra 
loro parallele. 

DIMOSTRAZIONE. 

S’ intenda fatta la coftruzione della prop* 
prcc. . Sarà , come s’ è nella prec. prop. di- 
.niòftrato , ED perpendicolare a DA. Ma 
ED è perpendicolare anche a DB, e DC . 
Dunque DC è nel piano, chepafla per DB, 
DA ( § 54 ) . E' pure AB nell’ ifteflb pia- 
no , che paffa per DB , DA ( § 47 ) . Sic- 
ché' AB, DC fono in un ifteffo piano . Per 
la qual cofa , eflendo retto sì T angolo ABD, 
che CDB ( § 4 ) , le rette AB , CD fono 
parallele ( ^ 80 del tom.% ). Ch' è ciò» che 
bifognava dimoftrare . 

COROLLARIO. 

57. Quindi per un punto efiiitnte in un 
piano , o fuori della fua direzione non vi 
può palfare , fe non fe una fola retta per- 
* _ B 3 pen- 
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pendlcolare al medefimo piano : altrimenti 
rette , che s’ unirebbero in un punto , fareb- I 

bero tra loro parallele ; il che èi^oflibilc. 

AVVERTIMENTO I. j 

' 5S. Da quanto fi è dimodrato fin qui fi 

ricava che due rette parallele a una terza , 

F'g P- ancorché non fieno tutte e tre in un ifteflb 
piano, fono parallele pure tra loro. In 'fat- 
ti fieno EF , CD parallele ad AB, e fieno 
AB, EF nel piano ABFE , e AB, CD nel 
piano ABDC . Si prenda in AB ad arbi- 
trio il punto G, e per G fi tirino ne’ mc- 
defimi piani Gl, GH , perpendicolari en- 
trambe a AB, e fi congiunga IH . Per gli 
angoli retti AGI , AGH , farà AB perpen- 
dicolare al triangolo IGH ( ^52 ); e, per 
eflere ad AB parallele EF , CD , all’iflelfo 
trianoolo IGH faranno perpendicolari anco- 
ra EF, CD ( § 55 )• Onde EF , CD fo- 
no tra loro parallele (§5^)- 

AVVERTIMENTO II. 

59. Ciò, che s’ è dimoftrato intanto nel | 
precedente avvertimento , ci fa conofcere di j 

più che , fe due rette EA-, CA , che in un ' 

piano s’unifcono in qualunque punto A , fo- 
no parallele rifpettivamente alle due altre FB, 

DB, che in un altro piano pure s’ unifcono I 

in qualfifia punto B, i’ angolo EAC., for- 
ma- 

I 

4 
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maio dalle due prime , è uguale all’ angolo 
IBD, formato dalle due feconde. In farti, 
prendendo AE = BF , e AC = BD , c 
congiugnendo AB, EF , CDj per e'Tere u- 
guali , e parallele sì AE, BF, che AC,BD, 
larà ad AB uguale e parallela sì EF , che > 

CD ( § 85 del tom. z ) . Onde EF , CO 
fono pure uguali , e parallele tra loro ; c 
confeguentemente EC = FD . Per la qual 
cofa J’ angolo CAE = DBF ( § del 
tom. 2 ) . 

i 

P R O P. V. P R O B L. r. 

éo. Dato un piano ^ e dato un punto fuori 
della fua direttone , calare dal dato punto una 
perpendicolare al piano dato . 

Soluzione. 

Sieno LM il piano dato , e A il punto Fig.io. 
dato fuori della direzione di LM . 

I In LM fi tiri ad arbitrio CD j e fu 
CD fi cali da A la perpendicolare AB ( ^ 
y3 del tom. z ) . 

z. Da B s’innalzi fu CD , e nel piano 
LM la perpendicolare BO (*^72 del tom. z ) 

q. Finalmente da A fi cali fu BO la per- 
pendicolare AO ( del tom. z ). 

Dico eflere AO la perpendicolare cercata. 

B 4 Df. 


\ 
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DIMOSTRAZIONE. 

Per O fi tiri OE parallela a CD ( § 8^ 
del tot». 2 ) . 

Eflendo retti gli angoli DBO , DBA j fa- 
rà al triangolo ABO perpendicolare DB (§ 

52), e confeguentemente perpencicolare an- ^ 
che EO ( ^S5 ). Dunque gli angoli AOE> 

AOB fono retti j e perciò AO è perpendi- 
colare al piano LM , in cui fono OE , OB 
( § 52 ). Ch’è ciò , che bifognava dimo- 
fìrare . ■ 

PROP. VI. PROBL. II.'^ 

ét» Dato un punto in un piano , innalzare 
dal dato punto una perpendicolare al piano 
dato , 

Soluzione. 

• N , 

Fig 8. 5 ia B il punto dato nel piano LM. 

1. prenda ad arbitrio il punto C fuo- 
ri della ».! "zione del piano LM ; e da C 
fi cali fu LM la perpendicolare C D ( ^ 
prec. ). Se CD incontra LM in B , il pro- 
bi. è fciolto ; altrimenti 

2. Si congiunga BD , e nel piano , che 
paffa per BD , DC , fi tiri BA parallela a 
DC ( ^ 8ò del tom. 2 ) . Dico effere AB 
la perpendicolare cercata. 

DI- 

✓ 


./ 


1 
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dimostrazione. 

EfTendo AB , CD parallele , c CD per- 
pendicolare a LM per la coftruzione , farà 
al piano LM perpendicolare anche AB ( § 
55 ). Sicché dal punto B s’è innalzata AB 
perpendicolare al piano LM . Ch’ è ciòcche 
bifognava fare , e dimodrare . 


C A R II. 

Della teorica delle rette incU“ 
nate a plani . 

P R O E. VII. T E O R. V. 

éÌ2. Se da qualunque punto »A , Fig,ii. 

fimi della direzione del piano LM , cadono 
fulC ìjìejfo piano C inclinata xAO ^ e la perpen- 
dicolare , e nel medejìnm piano fi deferì- 
ve col centro 0 , e con qualunque intervallo 
OC il cerchio CDEF . Dico ^ tirata la retta 
OB ^ e prolu gota in C ed E, di tutte le in- 
finite rette ^ che da ^ fi poffono tirare agl* in- 
finiti punti diverfi della periferia CDEF , 

I che fia %AC la minima / 2 che fia ^E la 
tnajfima y 3 che delle altre fia la più vicina 

alla 
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alla minima minore di quelle , che ne fono piu 
tirjìanti ; 4 che of>nuna , diverfa da e 
nim puh averne , fe non un altra fola , che le 
fia uguale . 

DIMOSTRAZIONE. 

Dal punto B a’ punti qualunque G e H 
della periferia CDEF fi tirino BG, BH;e, 
tirata di più Bl = BH, fi congiungano AG, 
AH, AI. . • 

I. Eflendo BC minore di BG ( ^ 14^ 
del tom. z ) , farà la fomma de’ quadrati di 
AB, BC minore della fomma de’ quadrati 
di AB, BG . Onde il q'Jadrato di AC è 
minore del quadrato di AG , e confcguen- 
temente AC minore di AG . Similmente fi 
dimofira AC minore d’ogni altra retta, che 
da A fi può tirare alla periferia CDEF. Sic- 
ché di tutte le infinite rette , che da A fi 
pofibno tirare agl’ infiniti punti della detta 
periferia , AC è la minima . 

II. Elfendo BE maggiore di. BH ( §. 
I4<5 del tom. 2 ) , farà la fomma de’ qua- 
drati di AB , BE maggiore della fomma 
de’ quadrati di AB , BH ; onde il quadra- 
to di AE è maggiore del quadrato di AH, 
e confeauentemente AE maqqiore di AH. 
Similmente fi dimofira AE maggiore d ogni 
altra retta , che da A fi può tirare alla pe- 
riferia CDEF . Sicché di tutte le infinite 
rette, che da A fi pofibno tirare alla detta 

pe- 
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periferia, A E è ^la maffima . 

III. In oltre, effendo BG minore di BH 
( ^ I4<5 àel tom.z ) , farà la fomma de* 
quadrati di AB , BG minore della fomma 
de’ quadrati di AB, BH . Onde il quadra- 
to di AG è minore del quadrato di AH , 
c confeguentemcnte AG è. minore di AH . 
Dunque la AG , eh’ è più vicina alla mi- 
nima AC , è minore di AH , che n’ è più 
lontana . 

IV. Finalmente, avendo i triangoli ABH, 
ABI il lato BH = BI , il lato AB comu- 
ne , e l’angolo ABH = ABI ( § del 
tom.z ), farà AH = AI ( ^ gS del tom. 
a ) . Or fe da A fi tira un’ altra retta alla 
periferia CDEF , ella farà o più vicina alla 
m'nima AC, o più diftante di AH; e per- 
ciò farà minore, o maggiore di AH . Per 
la qual cofa ogni retta tirata da A alla pe- 
riferia CDEF non può averne , fe non un* 
altra fola uguale . Ch’ è quanto bifognava 
dimoftrare . 

COROLL ARIO. 

6 ^. EITendo BH = BI , farà 1 ’ angolo 
BOH = BOI ( ^ ip del tom. z ) ; onde 
uguali fono pure gli archi CH , CI ( 158 
del tom.z ). Dunque uguali fono le rette 
AH, AI , che incontrano la periferia in 
punti ugualmente dittanti dal punto C. 


PROP. 


Elementi 

PROP. vnr. TEOR. VI. 

64. Sla njleffoy che iè fuppojlo nella prop. 
prcc. , e fi a DF perpendicolare a CE . Dico 
di tutti gl' infiniti angoli , che fi pcffono for- 
mare dall' inclinata tAO cogl'infiniti raggi y che 
fi poffono tirare nel. cerchio CDEF , I che P 
angolo tAOD è retto ‘ 2 che t' angolo ,AOG è 
minore del retto , e tanto pilt minore del rettOy 
quando piti OG s'avvicina al raggio OC ‘ ^ che 
l'angolo ,AOH è maggiore del retto j e tanto 
più maggiore del retto , quanto più OH s av- 
vicina a OE ^ 4 che l'angolo ^OC è tl mt. 
nimo di tutti gli acuti , e %AOE il maffitno 
di tutti gli ottufi y che %AO può fare co detti 
raggi / 5 finalmente che ognuno de' detti an. 
gali, diverfo da %AOCy tAOE, non può averne, 
fe non fe un'altro fola , che li fita uguale,- 

DIMOSTRAZIONE . 

I. Si congiuntJano le rette AD , AF . Efleti- 
do i punti D,e F ugualmente diftanti dal pun- 
to C, farà AD = AF ( ^prec. ). Onde gli 
angoli AOD , AOF fono uguali ( § ip del 
tom. 2 ) , e confegiientemente retti . 

IL Avendo gli angoli AOG , AOD i la- 
ti rifpettivamente uguali , e la bafe AG mi- 
nore di AD ( ^prec. ), farà l’angolo AOG 
minore del retto AOD ( ^ del tom.z ). 
In oltre divenendo AG tanto piìi piccio- 
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la , quanto più il punto G s’ avvicina al 
punto C ' lari 1’ angolo AOG tanto più 
minore del retto, quanto più OG s’avvici- 
nerà ad OC . 

III. Avendo gli angoli AQH , AOD i 
Iati rifpettivamente uguali , e la bafe AH 
maggiore di AD ( § prec. ) ;' farà 1’ angolo 
A OH maggiore del retto AOD ( § ip del 
tom. i ). Di più divenendo AH tanto più 
maggiore , quanto più il punto H s’ avvici- 
na al. punto E;, farà l’angolo AOH tanto 
più maggiore del retto , quanto più OH 
s’ avvicinerà a OE . 

IV. Elfendo AC la minima di tutte le 
rette, che fi poffono tirare da A alla peri.» 
feria CDEf , e AE la maffima ( § prec. ); 
farà r angolo AOC il minimo di tutti gli 
acuti , e AOE il maffimo di tutti gli ot- 
tufi , che fi po/Tono formare da AO co’ rag- 
gi del cerchio CDEF. 

V. Finalmente, avendo gli angoli AOH, 
AOI i lati rifpettivamente uguali , e la ba- 
fe AH = AI , farà 1’ angolo AOH = AOI 
( ^ ip del tom. 2 ). Altr’ angolo non può 
eflere uguale ad AOH ; perchè niun’altra ret- 
ta fi può tirare da A alla periferia CDEF, 
che fia uguale ad AH. Dunque ognuno de’ 
detti angoli , diverfo da AOC , AOE , non 
può averne , fe non un’ altro uguale . Ch’ è 
q[uanto bifognava dimoftrare . 
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COROLLARIO. 

EfTendo l’angolo AOB 1’ inclinazio- 
ne di AO al piano LM ( § ó ) : è mani- 
fello elTere l’ inclinazione d’ una retta a un 
piano il minimo di tutti gli angoli acuti , 
che fi poffono formare dall’inclinata con ret- 
te tirate nel piano dal punto dell’ incontro . 


CAP. III. 

Della teorica de' piani , che s in- 
contrano ^ 0 s interfecano per- ■ 
pendicolarmente . 

PROP. IX. TEOR. VII. 

Figti 2 . 66. Se due plani .AB , LM r’ incontrane 
nella retta FB , e la perpendicolare OC, cala» 
ta da qualunque punto 0 del piano .AB falla 
comune fellone FB , è perpendicolare pure al 
piano LM ^ farà II piano Stp anche perpendi- 
colare al piano LM . 

DIMOSTRAZIONE. 

Si tiri in AB , ovunque fi vuole , la ED 
parallela a OC . Sarà ED perpendicolare si 

a FB 
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a FB , che al piano LM ( § 55 ) • Dun- 
que AB cade fu LM in modo , che ogni 
rerta tirata in AB, perpendicolare alla co- 
mune fezione FB , è anche perpendicolare 
a LM . Onde il piano AB è perpendicola- 
re al piano LM ( § ^ ) • Ch’ è ciò , che 
biloanava dimoftrare . 

O 

PROP. X. TEOR. Vili. 

6j. Sìa la retta OC perpendicolare al pia- 
no LM . Dico che ogni piano , che paffa pe» 

OC , è anche perpendicolare al piano LM . 

DIiyiOSTR AZIONE. 

» * ^ , 

Eflendo per T ipotefi OC perpendicolare 
a LM, farà perpendicolare alla comune fe- 
zione del piano LM con qualfilìa altro , che 
palla per OC ( § 4 ) . Sicché ogni piano , 
che pafla per OC , è perpendicolare al pia- 
no LM ( § prec. ). Ch’è ciò , che bifogna- 
va dimoftrare . 

P R O P. X I. T E O R. IX. 

62. Se due piani %AC ^ EG s* interfecano 
e fono ambidue perpendicolari al ter^o piano 
LM' la comune festone OP di tali piani u4C, 

EG è anche perpendicolare al piano LM. 


DI- 
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DIMOSTRAZIONE. 

Se fi nlega eflere OP perpendicolare a 
LM j fi potranno dal punto O innalzare due 
rette, diverfe da OP , ambedue perpendico- 
lari a LM j però una nel piano AC , e l’al- 
tra nel piano EG . Ma ciò è impoffibile (§ 
57 ) . Dunque è impoflibile che OP non 
fia perpendicolare a LM . Sicché fe due 
piani , ec. . Ch’ è ciò , che bifognava dimo- 
iirare . 

* 

PROP XII. TEOR. X. 


FÌg.I2. 


6g. Se il piano ^AB è perpendicolare al pia- 
no LM y la perpendicolare calata fu LM da 
qualunque punto O del piano *AB tader^ nella 
comune feo^iont FB . 


DIMOSTRAZIONE. 


Se fi niega cadere la perpendicolare cala- 
ta da O fu LM nella comune fezione FB, 
fi potrà da O calare un’ altra retta perpen- 
dicolare a FB ; farà quella perpendicolare 
anche al piano LM ( ^ p ) . Dunque da 
O fi polTono calare due perpendicolari a 
LM. Ma ciò è impoflibile ( §57 }. Dun- 
que è impoflibile che la perpendicolare ca- 
lata da O fu LM non cafchi nella comu- 
ne fezione FB . Ch’ è ciò, che bifognava di- 
moflrare . CAP. 
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CAP. IV. 

é 

Della teorica de' piani paralleli , 

PROP. Xirr. TEOR. XI. 

7 ®* retta è perpendicolare a 

due plani PQ_, RS , tali piarti fono tra loro^'^'^^ 
paralleli . 

dimostrazione. 

Se n niega efTere Ì piani PQ, RS paral- 
ieli , prolungati verfo qualche parte s’ ilni- 
ranno. Onde ne’ piani Pq , Rs f, poflTono 
tirare da A e B due rette, che fi unifcano,- 
c che tacciano confeguentemente con AB 
un triangolo . Ma ciafcuna di tali rette de- 
ve formare con AB un’angolo retto (§4). 
Dunque in un triangolo vi fono due angoli 
retti. Ora ciò è impoflibile ( § 87 dehom. 
a ). Sicché è impoflibile che PQ, RS non 
fieno paralleli . Ch’ i ciò , che bifognava di- 
moftrare . 

PROP. XIV. TEOR. XII. 

yt » Se due retet %/fC ^ che In un pia-Fig.te, 
Tm.m C no 
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fio / unì [cono in qualunque punto %A , [ono pa» 
rallele rifpettivamente a due altre DE , DE , 
che in un altro p'ano s' unifcono pure in qual- 
ftfia punto D j il piano *ABC « nel quale fe^ 
no le due prime , è anche parallelo al pian» 
DEE, in cui fono le altre due. 

‘DIMOSTRAZIONE. 

«' • 

Da A fi cali fui piano DEF la perpen- 
dicolare AG e per G fi tirino nel piano 
DEF le rette GH , Gl rifpettivamente pa- . 
rallele a DE , DF . Saranno GH , Gl ri- 
fpettivatnente parallele anche ad AB , AG 
( § $8^ ) . Effendo retti gli angoli AGH, 
AGI ( §4 )< retti faranno pure gli angoli 
GAB , GAG ( § 83 del torn. 2 ) . Dunque 
• la retta AG , calata perpendicolare al piano 
DEF , è anche perpendicolare al piano ABG 
( j^. 51 ). E perciò il piano ABG è paral- 
lela, al piano DEF ( § p/ec. ). Gii’ è ciò, 
che bifognava dimoftrare . 

PROP. XV. TEOR. XIII. 

72. Se due piani paralleli vengono tagliati 
da un altro piano , le- comuni /elioni fono an^ 
che rette parallèle^, 

DIMOSTRAZIONE. 

Sieno AB, GD due piani paralleli, elle- 
no interfccati dal piano LMNO . Se fi nie- 

S» 
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ga effere le' comuni fezioni LM, NO rette 
parallele, prolungate s’uniranno. Onde s’ u- 
niranno anche i piani AB , CD prolungati 
per la direzione, verfo cui s’uniranno LM*, 
NO*. Mar ciò è impofllbile ( ^ ig ) . 
Dunque è impoflìbile che LM , NO non 
fieno parallele . Ch’è ciò , che bifognava di- 
moftrare . 

PROP. XVI. TEOR. XIV. 

73. Se due rette ^ comunque fituate ^ vengo, 
no tagliate da pìit di due piani paralleli j le 
porzioni eC una di tuli rette , che .trame^^ano 
tra sf fatti piani , fono propor^onali alle pori 
gioni dell' altra , che tramex^ano pure tra gli } 
medejìmi piani. 

DIMOSTRAZIONE. 

~'Sieno LD , MH due rette comunque fi- Fig. 
tuate; e i piani paralleli NO , PQ, RS,TV 
taglino LD ne’ punti A , B , C , D , e 
3 VIH ne’ punti E , F, G, H. Dal punto A 
al punto H fi tiri AH, che incontra i pia- 
ni ne punti A , I , K , H , e fi congiun- 
gano le rette IB, KC, HD, GK, FI,AE. 
Saranno AE , IF , KG le comuni fezioni 
del piano AEH co’ piani NO , PQ., RS , 
e BI , CK, DH le comuni fezioni del pia- 
no HAD co’ piani PQ , RS , TV. Onde 
AE , IF , KG faranno tra loro parallele , e 
C z tra 



tra loro parallele anche BF, CK , DH ( ^ 
frec. ) . Perciò alle rette AI , IK , KH 
fono proporzionali sì EF , FG , GH , che 
AB, BC, CD f § 293 tom.-i ) . Sic- 
ché EF, FG, GH fono proporzionali ad AB, 
BC, CD ( §245 dd tom.x). Ch’è ciò, che 
bifognava dimoftrare . 

COROLLARIO. 

74. Effondo AB, BC , CD proporziona- 
li ad AI, IK, KH; ne fegue che, fe due 
rette AD, AH s’ unifcono in qualunque pun- 
to A , e vengono tagliare da piani paralle- 
li pQ, RS , TV , le porzioni dell’una fono 
proporzionali alle porzioni dell altra . 

PROP. XVII. PROBL. III. 

75. Dato un piano , e dato un punto fuori 
àelta fua direzione , tirare pel punto dato un 
altro piano parallelo al dato . 

' è 

Soluzione. 

Fig.ij. Sia DEF il piano dato, e A il dato punto. 

1. Da A fi cali fu DEF la perpendico- 
lare AG ( § ) . 

2. Da A s’innalzino fu AG per due dire- 
, zioni diverfe due perpendicolari AB , AC 

( § 72 del tom, 2 ) . 

Dico elitre BAC il piano cercato, 

DI- 


\ 
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DIMOSTRAZIONE. 

Eflendo AG perpendicolare ad AB, AC, 
farà perpendicolare ancora al piano BAC 
( ^ 52 ) . E’ pure AG perpendicolare al 
piano EDF per la coftruzionc . Dunque il 
piano BAC è parallelo al piano EDF ( ^ 

70 ). Ch’è ciò, che bifognava dimoftrare, 

I 

AVVERTIMENTO. 

7^. Si noti che ’l propello probi, fi può pig. p, 
feiorre in quell’ altro modo . Sia DBF il 
piano dato, e fia A il dato punto. Si con- 
giunga AB , e per A fi tirino ne’ piani 
ABD, ABF le rette AC, AE parallelè ri- 
fpettivamente a BD , BF ; farà il piano 
CAE parallelo a DBF ( § SP )• 



C A P. V. 

Ve//a teoYÌca degli angoli f alidi. 


PROP. XVIII. TEOR. XV. 

77. Se un angolo foUdo xA è compofìo da pjg 
tre angoli piani , ognuno di si fatti angoli 
piani i minore della fomma degli altri due . 

c 3 PI. 
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'DIMOSTRAZIONE. 

' Sia l’angolo folido in A compofto dagli 
tre angoli piani CAD , DAB, BAC . Se 
tali angoli fono uguali ; è chiaro che ognu- 
no è minore della fomma degli altri due . 
Se poi fono difuguali. Sia CAD il maflimo. 
Si prendano in AC , AD i punti C e D 
ad arbitrio; e, congiunta CD y fi faccia in 
A, e nel piano del triangolo CAD l’ango- 
lo CAE = CAB ( del tom.z ) ; e di 
. pih , tagliata AB = AE , fi congiungano 
CB , BD . Avendo gli angoli uguali CAE , 
CAB i lati rifpettivamente uguali , farà la 
bafc CE = CB { ig del tom. 2 ) . Ma 

nel triangolo CBD il lato CD è mi- 
nore della fomma di CB , BD { ^ 6 ^ del 
tom. a ). Dunque DE è minore di BD ( § 
55 del tom.z ) . In oltre , eflendo AE = 
AB , il lato AD comune , e la bafe DE 
minore di DB , farà 1 ’ angolo E AD minore 
dell’angolo BAD ( § jg del tom. 2 ) . E 
perciò la fomma degli angoli CAE, EAD, 
o fia l’angolo CAD è minore della fomma 
degli angoli CAB, BAD . Eflendo dunque 
r angolo maflimo minore della fomma degli 
altri due, molto più ognuno degli altri due 
farà minore della fomma de’ rimanenti . 
Per la qual cofa fe un angolo folido , ec. . 
Ch’ è ciò , che bifognava dimoftrare . 

PROP. 
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PROP. XIX. TEOR. XVI. 

La fomma di tutti gli angoli piani , 
che formano qualunque angolo folido , è minoro 
di quattro angoli retti I 

DIMOSTRAZIONE . 

ContrafTegni A qualunque angolo folido 
comporto dagli angoli piani BAC , CAD , 
DAE , EAF, FAB. Si tirino a qifelunque 
dirtanza da A le rette BC, CD, DE, EF, 
TB in modo , che facciano il poligono BG 
DEF . S’ avranno ne’ punti B , C , D , E , 
F angoli folidi,. comporto ognuno da tre an- 
goli piani. Effendo tutti gli angoli della fi- 
gura BCDEF, una con quattro retti , ugua- 
li a tanti retti , quanti ne difegna il dop- 
pio del numero de’ Iati della figura ( § po 
del tom. 2 ) , o del numero de’ triangoli BAC, 
CAD, DAE, EAF, FAB* e perciò ugua- 
li alla femma di tutti gli angoli de’ mede- 
fimi triangoli * ed ertèndo la fomma degli 
angoli alle bafi di si fatti triangoli maggio- 
ri della fomma degli angoli della figura BC 
DEF ( ^ prec. ) . Sarà la fomma degli an- 
goli piani , che formano 1’ angolo folido in 
A minore della fomma di quattro angoli 
tetti. Ch’è ciò', che bifognava dimoftrare. 


C 4 


CO. 


Digitized by Google 


4 


4C It^EMENTf 

COROLLARIO !. 

79. Eflendo ogni angolo di qualunque 
triangolo equilatero di un retto , fei disi 
fatti angoli faranno’ uguali a quattro retti . 
Onde con angoli di triangoli equilateri fi 
poflbno formare tre foli angoli foli.ii , uno 
compofio da tre de’ detti angoli piani , un 
altro compofio da quattro, e un altro com- 
pofto da cinque . 

COROLLARIO II. 

* 

80. Inoltre, eflendo retto ogni angolo di 
qualunque quadrato , c uguale a ^ d’ un ret- 
to ogni angolo di qualunque pentagono re- 
golare* poflbno formare un angolo folido e 
tre angoli di quadrati , e tre angoli di pen- 
tagoni regolari ; con un numero maggiore 
de’ detti angoli piani non è poflìbile forma- 
jre angolo . folido . 

-COROLLARIO III. 

81. Eflendo di piti ogni angolo di qua- 
unque efagono regolare 7 d’ un retto , tre. 

tali angoli formano quattro retri . Dun- 
que con angoli d’ efagoni regolari in niuna 
maniera fi può formare un angolo folido. 
Molto meno fi può formare un angolo folido 
con anooli di ettagoni , di ottogoni , di no- 
magoni, ec. regolari. Sicché le figure piane 
' re- 


Digitized by Google 


Di Geometria Solida. 41 
regolari, cogli angoli delle quali fi pofTono 
formare angoli l'olidi , fono il tria -golo equi- 
latero , il q^uadrato , e ’l pentagono regolare . 

COROLLARIO IV. 

• 

81. Non potendofi dunq’o^e avere , fe no» 
cinque angoli folidi , conipofto ognuno da 
angoli di figure regolari della medefima fpe- 
riej è facile a intendere che non vi poliro- 
no elTere , fe*non cinque folidi , detti folidi 
regolari, terminato ognuno da figure regola- 
ri uguali , e della medefima fpezie ; cioò il 
Tetraedro , terminato da quattro triangoli u- 
guali , ed equilateri , ^Ottaedro da otto, e 1* 
Icofaedro da venti, il Cubo, terminato da fei 
quadrati ugirali , e ’l Dodecaedro , terminato 
da dodici pentagoni uguali , e regolari • com- 
binati gli angoli piani, componenti gli ango- 
li folidi, nel primo, quarto , e quinto di' 
sì fatti folidi a tre a tre , nel fecondo a 
quattro a quattro , e nel terzo a cinque a 
cinque . 

PROP. XX. TEOR. XVIT. 

83. Se i tre angoli piani ^OB, u40C, COB, pjg 
componenti ^ angolo folido 0, fono rifpettiva- 
mente uguali agli tre angoli piani EPF,EPG, 
GPF , che formano l' angolo folido P ' prefe 
ne lati OC, PG ad arbitrio due porzioni u- 
£uali OH, PK , e calate dagli punti H e K 


4x Elementi 

le {Kvpendìcolari HI ^ KL fu i piani • *AOB ^ 

EPF ^ faranno jì fatte perpendicolari HlyKL . • 
tra loro uguali . 

« 

DIMOSTRAZIONE. 

S’intendano porti gli angoli folidi 0>eP . 
in modo, che combacinino il vertice O col 
vertice P, l'angolo AOB con EPF , AOG 
con EPG, e COB con GPF . Combacerà 
OH con PK <; e confeguenterfiente comba# 
cerà HI con KL . Sicché farà HI = KL 
( § 57 tom.z ). Ch’è ciò , che bifo- 
gnava dimortrare . 

corollar/o. 

84. Combaciando OH con PK , e HI 
con KL ; combaceranno ancora , congiunte • ^ 
le rette OI , PL , gli angoli HOI , KPL . 
Dunque- gli angoli HOI , KPL fono anclic 
tra loro uguali . . 


Fine del primo Libro . 


LI- 


) 
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L I B R o II. 

t m 

Delle teoriche de* Prifmi ^ delle 
Piramidi, de’ Cilindri, e , 

• de’ Coni . 


G A P* I. 

“Ddla grandini delle fuperjiàe de 
JPrifmi , delle Piramidf , de^ Ci- 
• Undri 5 e de Coni j e delle ra- 
gioni^ che hanno st fatte Juper- 
fide e tra loro ^ e colle bafi de. 
medejimi foli . 

P R O P. I. T E O R. I. 

85. La fuperficte d* ogni prìfma retto è u* 
guale al rettangolo fatto dal perimetro della 
’fua bafe e da uno de lati perpendicolari all*, 
ifteffa bafe. 


! 


44 E L E M E N T I. • ^ 

-, - V ^ 

DIMOSTRAZIONE. 

Fjg.2o. Contraflegni ACIG qualfifia prjfma retto. 
Sarà la fua fupertìcie uguale alla fomma de’ 
rettangoli AH, BI , CK , DF , AF . Ma ^ 
si fatta fomma, eflTcndo i detti rettangoli d’ 
uguali altezze , uguaglia il rettangolo fatto 
da! perimetro* ABCDE , e dal lato AG . 
Dunque la fupeificie d’ ogni prifma retto è 
' uguale al rettangolo fatto dal perimetro del- 
la fua bafe , e da uno de’ lati perpendicola- 
ri all’ iftelTa ,bafe . Ch’ è ciò , che bifognava 
ditnoftrare . 

COROLOLLARIO I. ' 

8<5. Potendoli 'Ogni cilindro retto confide- 
rare fenza errore fenfibile come un prifma 
retto ( § 33 ); farà la fuperficie d’ogni ci- 
< Iindro retto uguale al rettangolo fatto da 
uno de’ fuoi lati , e dalla periferia della fua 
bafe . 

C O R O L L A R I O IL 

87. Quindi la fuperficie d’ ogni cilindro 
retto fia alla fua bafe , come il lato alla 
metà del raggio della bafe . 


AV. 
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AVVERTIMENTO. 

88. Ciò,» che s’è difrioftrato (kinque eclr- 
fa r uguaglianza , e circa le ragioni de’ ret- 
tangoli nella Geometria p ana , compete an. 
che alle fuperficié e de’ prifmi retti , e de’ 
cilindri retti e circa la loro uguaglianza , c 
«irca le loro ragioni. 

PROP. II. TEOR. II,- 

85». ha fuperficìe ogni prìfma obblìqito ^ 
uguale al rettangolo , che ha per bafe il peri- 
ptetro dì qualunque fe^iotte fatta neinjlejfo prif- 
ma j perpindi:olare a' lati , che cadono Julia 
iafe ^ e per alttì^ga uno de medeftmi lati. 

DIMOSTRAZIONE, 

Contraflegni ACE/j qualunque prìfma oh- Fig.zr, 
bliquoj e in eflb s’intenda fatta la lezione 
LMNO perpendicolare a’ lati AF , BG , 

CH , DE . Sarà la fuperficie di sì fatto prif- 
ma uguale alla fomma de’ parallelogrammi 
obbliquangoli AG, EH, CE, DF . Ma si 
fatta fomma è uguale al rettangolo , che ha • 
per altezza AF , e per bafe la fomma di 
LM , MN, NO,- OL o fia il perimetro 
.della lezione LN . Sicché la fuperficie d’ogni 
pnfma obbliquo è uguale al rettangolo , ec.. 

Ch è ciò , che bifogaava dimolkare . ♦ 

CO. 
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COROLLARIO. 

po- Potrtidofi ogni cilindro obbliquo* con- 
fiderare fenza errore fenfibile come un prif- 
ma obbliquo ( ^ i farà la fuperficie 

d’ogni cilindro obbliquo uguale al rettango- 
lo, che avrà per bafe il- perimetro di qua- 
lunque fezione fatta nell’ ifteflb ^cilindro per- 
pendicolare a’ lati , e per altezza uno de’me- 
defimi lati , 

V 

AVVERTIMENtO I. 

( 

pi. Ciò , che s’è dimoftrato dunque c 
circa l’uguaglianza , e circa le ragioni de’ 
rettangoli nella Geo. plana , compete anche 
•alle fuperficie e de’ prifmi obbliqui , e de’ 
cilindri obbliqui e circa la loro uguaglianza, ' 
e circa le loro ragioni . ’ 

AVVERTIMENTO II. 

p 2 . La fezione fatta in qualunque cilin- 
dro fcaleno , perpendicolare a’ lati , è la fi- 
gura terminata dalla curva, detta Ellijfe dagli 
Geometri . Però di si fatta figura fi tratterà 
nelle fezioni coniche- 

P R O P. III. T E O R. III. 

P3* La fuptrfide 4* ugni piramide , che h* 

tm' 


\ 
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tutt* I triangoli laterali d agitali alte^^e , è 
uguale a un triangolo ^ che ha per bafe il pe. 
rimetro della fua bafe , e per alte^^a /’ alte^;. 
d' uno de triangoli laterali , 

. DIMOSTRAZIONE. 

V 

EHendo tutt’ i, triangoli laterali d’ uguali 
altezze per l’ ipotefi • il triangolo , die avrà 
per ^bafe la fomma delle loro ba/ì , e per al- 
tezza l’altezza di uno di' eflì farà uguale 
alla fomma di tutti , c confeguentemente 
uguale alla fuperficie della piramide . Ch’ è- 
ciò , che bifognava dimoftrare \ 

COROLLARIO L 

P4. Potendoli confidcrare ogni cono retto 
fenza fenlìbile errore come una piramide, 
terminata da infiniti triangoli ifofceli d’ugua- 
li altezze ( § a8 ) ; farà la fuperfì ;ie coni- 
ca d ogni cono retto uguale al triangolo , 
che ha per bafe la periferia della fua bafe , 
c per altezza l’ altezza d’ uno de’detti trian- 
goli , o fia uno dd fuoi lati , 

COROLLARIO II. 

PS’ Quindi la fuperficie conica d’un cono 
retto fta alla fua bafe , come il lato del coé 
PO Hi raggio deU’ iftelfa bafe . 

■ AV- 
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avvertimento r. 

^6.^ Ciò , che s’è ditnoftrato dunque è cir- 
ca r uguaglianza , e circa le ragioni de’rrian- 
soli nella Geo. piana , compere anche* alle 
luperfìcie delle piramidi , che hanno i trian- 
goli laterali d’ uguali altezze e de’ coni 
. , retti e circa la loro uguaglianza , e circa 

le loro ragioni . 

AVVERTIMENTO ir. 

py. Se la piramide non ha tutt’ i trian- 
j"' goli laterali d’ uguali altezze , *la fua fuper- 

■* ficie non fi può determinare con un i'olo 

triangolo , ma con determinare ciafeuno di 
quelli , che la compongono . E Te il cono 
è fcaleno , la fua luperfìcie non fi può in 
conto alcuno avere • perchè la Geom. cle- 
/ mcntare non giugne a determinare la fom- 
' ma d’ infiniti triangoli di bafi uguali , e di 

altezze difuguali , e la fublime non ha fa- 
nuto finora fomminiftrarci regola alcuna , che 
lì polla nella pratica adoperare 1 

« 

PROP. IV. TEOR. IV. 

FiS .Zi. p8. Se dalla piramide ^BCDEO , eh ha 
tutt' i triangoli laterali d' uguali altexge , fe 
ne tagli la porzione FGHIKO y facendo la fe- 
llone FGHIK parallela alla hafe ^BCDE 

fard 


m 
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farà la fuperficie della piramide troncata %AB- 
CDEKFGHI uguale al rettangolo fatto dalla 
metà della fomma de' perimetri x/fBCDE , 
FCHIKy e dall' altetzxa del trapezio véBGE» 

DIMOSTRAZIONE. 

, Eflendo i triangoli , componenti la fuper- 
fìcie dell’intera piramide, a uguali altezze 
, per . r ipotefi , e ’l piano FGHIK parallelo 
alla bafe ABGDE *anche per T ipotefi ; fa- 
ranno le rette FG , GH , HI , IK , KF pa- 
. rallele rifpettivamente a AB , BC,CD,DE, 
EA ( § yz ) , e i trapezj ABGF,BCHG, 
CDIH , DIRE , EKFA tutti d’ uguali al- 
tezze . Dunque sì fatti trapezj fono uguali 
rifpettivamente a* rettangoli fatti dalle me- 
tà delle fomme di AB, FG, di BC, GH, 
di CD, HI, di DE, IK, di EA , KF , 
e dall’ altezza del trapezio ABGF . E per- 
ciò la loro fomma , o fia la fuperficie del- 
la piramide troncata ABCDEKFGHI è u- 
guale al rettangolo fatto dalla metà della 
lemma de’ perimetri ABCDE, FGHIK , e 
dall’altezza del trapezio ABGF. Ch’èciò, 
che bifognava dimoftrare . 

COROLLARIO I. 

99. Potendoli un cono retto, troncato da 
un piano parallelo alla bafe, confiderare fen- 
za fenfibile errore come una piramide, che 
• Tom.iy. D ha 
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ha i triangoli laterali d’uguali altezze , tron- 
cata pure da un piano parallelo alla bafe : 
farà la fuperficie d’ ogni cono retto , tronca- 
to da un piano parallelo alla bafe , uguale 
al rettangolo fatto dalla metà della fomma 
della periferia della bafe , e del perimetro 
del detto piano , e dalla porzione d’ un la- 
to dell’ intero cono , che tramezza tra la pe-, 
riferia della bafe, e ’l perimetro dell’ iftelfo 
detto piano . 

COROLLARIO !!. 

^ ^ • > 

100. Quindi ciò , che s’ è detto de’ ret- 
tangoli nella Geo. piana , fi può applicare 
alle fuperficie e delle dette piramidi tron- 
cate , e de’ detti coni troncati . 

avvertimento" I. 

101. si noti che qualunque lezione fatta 
in qualfifia cono, parallela alla bafe, è fem- 
ppe un cerchio . In fatti contraflTegni ABO 
qualunque cono , il quale venghi tagliato dal 
piano DC parallelo alla bafe AB . S’ inten- 
dano tirati tre lati qualunque OA, OE,OB. 
Dal centro P della bafe a’ punti A , E , B 
della fua periferia fi tirino i -raggi PA, PE, 
PB; e dal punto Q, in cui 1’ alfe OP in- 
contra la fezione DC , a’ punti D , F , C , 
ove i detti lati incontrano il perimetro del- 
la medefima fezione, fi tirino le rette QD, 

. 
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QF, QC. Saranno le rette QD, QF, QC 
rilpettivamente parallele a PA , PE , PB 
( ^ 72 ) . Onde le ragioni di PA : QD 
di PE: ■QF , e, di PB: QC faranno ugua- 
li alla ragione di PO : OQ ( § 295? del 
tom. 2 ) , e pèrciò uguali tra loro . - Dunque 
Q.D . = QF = QC ( ^ 244 del tom, 2 ) . Si- 
milmente fi dimoftra-che ogni altra retta, 
tirata da Q a qualunque altro punto del pe- 
rimetro della fezione DC, è uguale a QD. 
Sicché la fezione DC è un cerchio ( § 
del tom. 2 ) . 

AVVERTIMENTO IL 

102. Se la piramide troncata non è della 
condizione .fuppofta , la fua fuperficie non fi 
può avere condeterminare unfolo rettango- 
lo, ma con determinare ciafeuno de’trapezj, 
che la compongono .. Se pure il cono tron-. 
cata non è della condizione fuppofta , la 
Geom. non ha ancora fomminiftrata regola 
alcuna per poterne determinare la faa fuper» 
ficie . 

PROP. V. TEOR. V. . 

^10^. Le faperficìe e /empiici , e intere sì 
de prifmi Jimili , che delle piramidi Jlmili han- 
no tra loro una ragione , ch^ è duplicata di 
^ella de' lati omologhi, 

D i DI, 



/ 
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DIMOSTRAZIONE^ 

Sieno i prifmi ADKG , LOVR limili tra 
Fig-*4. loro : Saranno i piani, che terminano l’uno, 
fitpili rifpettivamente a’ piani , che termina- 
no r altro . Onde faranno le ragioni di AB: 
LM, di BC: MN, di CD: NO, di DE: 
. OP , e di EA : PI. tutte uguali tra loro 
-4 ( ^ del tom. 2 ) ; e conleguentemente 

uguali tra loro faranno anche le loro dupli- 
cate (§ 270 del tom.z). Perciò uguali pu- 
4 re tra loro faranno le ragioni di AH : LS, 
di BI: MT, di CK: NV,,di DF : OQ, 
di AF : LQ, di AD : LO , e di GK: R V. 
Per -la qual cofa la ragione delle fuperficic 
sì femplici, che intere de’ prifmi ADKG, 
LOVR è uguale alla, ragione delle bafi AD, 
LO ( § 288 del tom. 2 ) , e confeguente- 
mente è duplicata della ragione de’ lati o- 
mologhi AB , LM ( § del tóm. » ). 
Dell’ ifteflb modo fi dimoftra eflere la ra- 
gione delle fuperficie sì femplici , che inte- 
re delle piramidi fimili duplicata di quella 
de’ lati omologhi Sicché le fuperficie e fera- 
plici ,* e intere , ec. . Ch’ è ciò , che bifogna- 
1 va dimoftrare. 

PROP. VI. TE OR. VI. 

I 

104- he fuperficie e femplici , e intere sì 
d$* cilindri fimili , che de' coni fimili /ranno 
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tra loro una ragione, eh' è dHplt:ata dì quella ' 

de' raggi delle bafi , 

DIMOSTRAZIONE. 

> 

Siene i cilindri ABCD , EFGH fimìlì . 

S’ intenda T uno pollo entro dell’ altro in 
modo , che O fia centro comune delle loro 
bafi, e che s’-unifeano le bafi ELF , AIB^ 

• in un piano , e gli affi OQ_ , OP in una 
retta. Per 1 ’ alfe OP s’intendano paflaredue 
piani AOPD , lOPK tali che I’ angolo 
AOI fia infinitamente picciolo per rifpetto 
a quattro retti . Si potranno fenza errore 
fenfibile prendere gli archetti infinitamente 
piccioli AI, DK , EL , HM per linee reN 
te ( ^ 345 ^ ) • Eflendo AD , IK 

uguali , e parallele a OP ( § 30 ) , uguali, 
e parallele faranno anche AD, IK ( ^38). 

E perciò AIKD fi. può prendere per uno ^ * 

de’ parallelogrammi infinitamente piccioli , 
componenti la fuperficie del cilindro ABCD. 

Similmente ELMH fi può prendere per / ' * 
uno de’parallelogrammi infinitamente piccio- ' 
li , componenti la fuperficie del cilindro ' • 
EFGH . In oltre le rette IK , LM , come ' 

parallele a OP , fono tra loro parallele ( ^ 

84 del toni. ^ ) • e parallele tra loro fono 
a^che lA , LE , per la fimiglianza de’trian- 
goli ifofceli AOI , EOL . Dunque gli an- 
goli AIK, ELM fono tra loro ugualif^^^p). 

Di piìi'OP: OQ, OI:OL c per- 

D 3 ciò 


\ 
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ciò IK: LM = OI: OL = lA : LE. Sic- 
ché i parallelogrammi AIKD, ELMH fono 
fìmili (§ ^o 6 del tom. z). E perciò la ra- 
gione di sì fatti paràllelògrammi AIKD , 
ELMH è duplicata di quella di AI : EL 
( § del tom. 2 ) , e confeguenteménte 
di quella de’ raggi AO , EO . Dell’ ifteflb 
modo fi può dimoftrare eflere le ragioni , 
che hanno tutti gli altri parallelogrammi 
infinitamente piccioli, componenti ila fuper-^ 
•. fide del cilindro ABCD,ai loro corrifpon- 
denti parallelogrammi infinitamente ’piccio- 
■■ li , che compongono la fuperficie dèi cilin- 
dro EFGH , duplicate della ragione de’ rag- 
gi delle bafi AB, EF. Dunque le fuperfi- 
cie de’ cilindri ABCD , EFGH fono tra 
loro in duplicata ragione de’ raggi delle bali 
AB , EF ( §288 del tom.z). Di piu sì 
i cerchi AB, EF , che i cerchi DC , HG 
fono in duplicata ragione pure de’ loro rag- 
gi ( § 340 del tom. 2 ) . Dunque anche le 
ìliperficie intere de’ cilindri ABCD , EFGH 
fono in duplicata r^igionc de’ raggi delle lo- 
ro bafi . Con fimile raziocinio li dimoftra 
«Ifere le fuperficie sì feraplici , che intere 
de’ coni fimili in duplicata .ragione de’ rag- 
gi delle b^i . Ch’ è ciò , che bifognava di- 
moArare . 


CAP. 
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Delle proprlsìà fondamentali de’Pa- 
rallelepipecii , e^e carattevi prin- 
cipali da conojcere la loro ugua- 
glianza . 

PROP» VII. TEOR. Vir. . • 

105.. Tuit* t pi piani , che terminano qua- 
lunque parallelepìpedo fono parallelogrammi f 

gli oppojli fono tjftC loro uguali , e fimili , 

v~ '■ • 

DIMOSTRAZIONE. 

Contraflegni AH r'quajunque parallelcpipe- t , 

do. Saranncv paralleli sì i piani AC , FH , 
che FB , BC ( § 22 ) . Onde , venendo si 
fatti piani tagliati^ dal piano AE faranno 
parallela sì AD, FE , che AF , DE ( § 

72 ) . E perciò A E è un parallelogrammo. 

Similmente fi dimofira elfere parallelogram» 
mi AC , CG , FH , FB , EC . In oltre , 
efiendo parallele sì AD, FE , che DC,EH, 
farà l’angolo ADC = FEH ( 5? )• Sono 
di. piìi.AD = EF , e = EH f § 104 
del tom 2 ), e confeguentcmente AD: DC 
= FE ; EH . Dunque i parallelogrammi 

BD, 
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BD, EG fono fimili ( § ^o6 del tom.z ), 
e confeguentemente uguali , perchè hanno i 
lati omologhi uguali . Dell’ illeflb modo fi 
può dimofiiare eflère uguali, e fimili tra loro 
e i parallelogrammi AE , BH , e FB , EC. 
Sicché tutt’ i fei piani , che terminano, ec.. 
Ch’ è ciò , che bifognava dimoftrare . 

COROLLARIO I. 

106. Quindi, fc un parallelepipedo è ta-' 
gliato da un piano parallelo a uno de’ fuoi 
parallelogrammi, che lo terminano , la le- 
zione , che nafce , è anch’ ella un parallelo- 
grammo uguale , e fimile a quello , a cui è 
parallelo . 

AVVE RTIMENTO. 

107 . S’intenda il parallelepido' AH divi- 
fo da piò lezioni , {Parallele tutte ai paralle- 

\ logrammi AE , BH ' s’ intenderà il paralle- 
lepipedo AH divifo in altrettanti parallele- 
pipedi minori , quanti ne dinoterà il nume- 
ro delle parti, nelle quali AB s’intenderà 
divifa dalle dette fezioni . S’ intenda in ol- 
tre divifo 1’ ifteffo parallelepipedo AH da 
piìx altre fezioni , parallele tutte ai paralle- 
logrammi BD , EG j s’ intenderà divifo cia- 
fcuno de’ detti parallelepipedi minori in al- 
trettanti altri 'più piccioli , quanti ne dino- 
terà il numero delle parti, nelle quali AF 

«’in» 
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s’intenderà divlfa dalle nuove fuppofle fe- 
zioni . S’ intenda finalmente divifo il mede- 
fimo parallelepipedo AH da piu altre fe- 
zioni , parallele tutte ài parallelogrammi 
AG , DH ; s’ intenderà divifo ciafcu- 
no degli anzidetti più piccioli . parallele- 
pipedi in altrettanti altri di maggiore pio 
ciolezza , quanti ne dinoterà il numero del- 
le parti , nelle quali AD s’ intenderà divi- 
fa dalle dette ultime fezioni 

C O R O L L A JR I O IL . f 

108. Sicché fe s’intende divifo qualunque 
parallelepipedo AH da più fezioni , paralle- 
le altre a AE , BH , altre a BD , EG , e 
altre a AG , ÒH ’ s’ intenderà cfivifo il pa- 
’ rallelepipedo AH in altrettanti parallelepi- 
pedi minori , quanti ne dinoterà il prodotto 
de’ numeri delle parti , nelle quali dalle me- 
defimc fezioni s’ intenderanno divife le ret» 
te AB, AF, AD, 

COROLLARIO IH. 

t 

JOp. Se AH farà parallelepipedo rettan- 
golo , e le parti , nelle quali s’ intenderarrno 
divile AB, AF , AD faranno uguali ‘ i det- 
ti piccioli parallelepipedi , ne’ quali s inten- 
derà divifo AH, faranno cubi , e cubi rutti 
uguali (§51 ) , li quali fi diranno palmi 
cubici , piedi cubici , canne cubiche cc. , 


' E L E M E n‘ T r 
fecondochè i loro lati faranno d’ un palmo, 
d’un piede, d’una canna; ec. di lunghezza; 
e ’J numero di sì fatti cubi uguali farà di- 
fegnato dal prodotto , che s’avrà, moltipli- 
cando infienie i numeri delle parti uguali’ , 
nelle quali s’intenderanno divile AB, AF', 
AD. 

COROLLARIO IV. 

TIO. Per la qual cofa ogni parallelepipe- 
do Rettangolo corta fempre di tanti palmi 
cubici , o piedi cubici , o canne cubiche , 
€c. , quanti ne dinota il prodotto , che na- 
fce , moltiplicando infieme i numeri de’ pal- 
mi, de’ piedi, delle canne, ec. di lunghez- 
za, che fono nella fua lunghezza, 'nella fua 
larghezza , e nella fua profondità ; e Confe- 
guentemente ogni cubo corta di tanti palmi 
cubici, o piedi cubici , o canne cubiche , 
ec. , quanti ne dinota .il cubo del niynero 
de palmi , de’ piedi , delle canne , ec. di 
lunghezza , che fono nel fuo lato . 

PROP. Vili. TEOR. Viri. 

III. Ogni parallelepipedo viene divtfo da 
m piano , cbe paffa per le corrifpondenti dìa- 
gonalì di due de fuoi parallelogrammi oppojìi 
in due prifmi triangolari uguali. 


DI- 
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\ 

D I M O S T R A Z I O n\e . 

Contraflegni. AH qualunque parallelepipe- 
do , e ne’ piani opporti AC, FH fi tirino 
le diagonali AC, FH. Eflendo a DE ugua- 
le, e parallela sìAF, che HC , faranno A F, 
HC uguali e parallele tra loro ( § $8 ); 
e confeguentemente il piano AFHC , che. 
parta per AC , FH , è parallelogrammo . In 
oltre , eflendo uguali, e parallele tra loro c 
AD , FE , e DC , EH , e AC , IH , fa- 
ranno i triangoli ADC , FEH paralleli , u- 
guali , e fimili tra loro . Similmente fi di- 
mortra eflere i triangoli ABC , FGH paral- 
leli, uguali , e fimili pure tra loro . Dun- 
que i due folidi ADCHEF , ABCHGF , 
ne’ quali il parallelepipedo AH è divifo dal 
piano ACHF , fono prifmi triangolari ( ^ 
20 ) . Hanno di più tali prifmi uguali , e 
fimili tra loro e i due triangoli ADC , ABC, 
e i due triangoli FEH , FGH , e i due pa- 
rallelogrammi AE , BH , e i due parallelo- 
grammi DH, AG ( § 1Ó5 ) , e hanno di 
comune il parallelogrammo ACHF. Sicché 
si fatti prifmi fono uguali tra loro ( §S i )• 
Ch’ è ciò , che bifognava 'dimoftrare . t 

PROP. IX. TEOR. IX. 

. . X 

112. I parallelepìpedi »AK y che 

vo la rnedifima èaje *AC , c che fono ractb 'tu^ 

fi 
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y?- tra I medtfimt piani paralleli FK , 

e tra i medelìm! piani laterali BGKC, ^FLD, 
fono tra loro uguali . 

dimostrazione. 

Eflendo a BC uguale sì GH , che IK , 
farà GH = IK; onde Gl = HK . Simi.U 
mente è FM = EL . E perciò i parallelo- 
grammi FI, EK fono uguali e fimili . ’ In 
oltre i tre lati BG, Gl, IB fono paralleli, 
e uguali rifpettivamente a* AF, FM , MA. 
Dunque i triangoli BGI , AFM fono pa- 
ralleli , uguali , é fimili tra loro . Dell’ iflef- 
fo modo fi dimbfira eflere i triangoli CHK, 
DEL pure tra loro paralleli ^ uguali , e li- 
mili. Sicché i folidi BGIMFA ,CHKLED 
fono prifmi triangolari ( § zo ) , e prifmi 
' uguali; perchè uguali, e fimili fono e i trian- 
goli BGI, CHK, e i triangoli AFM, DEL, 
e i parallelògrammi FI, EK, e i parallelo- 
grammi BF,CE, e i parallelogrammi BM, 
CL . Or fe .d^ sì fatti prifmi fe ne toglie 
il comune folido HEMION , e a’ refi lui 
s’aggiugne di comune il folido A BCDNO, 
s’avrà il parallelepipedo AH uguale al pa- 
rallelepipedo AK . Ch’ è ciò , che bifogna- 
va ’dimoftrare . 

PROP X. TEOR. X. 

Eig-»8. 113. I parallelepipedi ^CEG , ^CIL, eia 

banm 


Dintij 
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hanno la mede/ìma bafe %AC , e che fono tra 
} medefimì piani paralleli , ma non già tra i 
mcdefimi piani laterali , fono pure uguali trs 
loro . 

DIMOSTRAZIONE. 

I 

Si prolunghino MI in N , FE in P, c 
LK, GN j finché s’ unifcano in O ; e fi 
coiigiungano AQ;, BN, CO, DP . Effendo 
paralleli tra loro e i piani. ABNQ, CDPO, 
e i piani ADPQ^, BCON , e i piani ABCD, 
NOPQ.; farà ACNP un parallelepipedo , 
22 ). Or avendo i tre parai le’epipedi ACEG, 
ACIL , ACNP la medefima baffi AC, ed elTen- 
do tra i medefimi piani paralleli' ed effendo 
di più i parallelepipedi ACEG , ACNP tra , 
i medefimi piani laterali BGÓC , AFPD , 

^ i parallelepipedi ACIL , ACNP tra i 
ttiedefirai piani laterali ABNM DCOL ; 
farà al parallelepipedo ACNP uguale sV AC- 
EG , che ACIL ( § prec. ) . Sicché i pa- 
rallelepipedi ACEG , ACIL fono uguali 
tra loro ( § 2 ' ) • Ch’ è ciò, 

che bifognava dimoftrare» 


CAP. . 
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c A p. . III. 


Delle ragioni , cbe hanno tra loro 
e i Parallelepipedi ^ e i Prifmi 
triangolari^, 

• * . ' 
.LEMMA. 

tig*2p. II Sla il parallelepipedo >/fH tagliato dal 
piano LN , parallelo a piani %AG , DH . Di- 
co ejjere i parallelepipedi BL , iV£ nella ra- 
, t gione delle loro bafi , MC . 

P I M O S T R A 2 I O N E. 

> , 

S’ intenda Y aliquota comune di BN, 
NC ; e s’ intendano divife BN , NC nelle 
parti BI , IK, KN , NP, PC uguali a Y. 
In ^^jtre^ pe’ punti *I , K , P s’ intendano ti- 
rati i piani IT , KV , PX paralleli al pia- 
no AG . Saranno BT , IV , KL , NX , PE ' 
parallelepipedi (§ 22 ). Or effendo BI, IK, 
KN, NP , PC uguali, uguali e limili laran- 
no i parallelogrammi BQ, IR, KM, NS, 
RO n Similmente uguali e limili fono i pa- 
rallelogrammi AT, QV, RL , MX, SE. 
Sono anche uguali e fimili i parallelogram- 
mi 
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mi BP, IT, KV , NL , PX ( §105 ). 

Dunque i fei piani, che terminano uno de* 
parallelepipedi BT , IV , KL , NX , PE, 
lono Uguali e fimili rifpettiyamente agli fei 
piani , che terminano ciafcuno degli altri . 
t perciò SI fatti parallelepipedi fono uguali 
tra loro ( ^ S ‘ ) • P^* 

ral'elepipedo BT , e la fua bafe BQ fono 
aliquote limili sì del parallelepipedo NE , 
e della fua bafe ND, che del parallelepipe- 
do BL , e della fua bafe BM. . E perciò i ^ 
parallelepipedi BL , NE fono tra loro nel-^ C 
la ragione dflle bafi AN , MC ( § 257 
liel torti, z ). Ch’ è ciò, che bilognava di» 
moftrare . 

P R O P. XI. T E O R. XI. • ^ . 

i 

t • 

115./ parallelepìpedi et prìfmi triango^ 
lari d' uguali altegp^e fono tra loro nella va* ' 
gione delle bafi^, 

DIMOSTRAZIONE, 

^ Sieno BD , LN le bafi di due parallele. Fig.j* 
pipedi , e P fia la loro comune altezza . 

Si prolunghi prima AB in G ,, finché fia 
BG = LO . Pofcia fu BG fi faccia il pa- 
rallelogrammo BF fimile a LN ( ^ ^^6 del 
tom. 2 ) ; farà BF = LN . In oltre fi pro- 
lunghino i lati EB, FG, DC, finché s'. u- • 
nil'cano in I , e K ; e per G fi tiri GH ■ 

pa* ^ 
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parallela a BC . Finalmente fu ì pàrallelo- 
erammi AGHD, EFKI s’intemlano forma- 
ti due parallelepipedi della medefima altez- 
za P* e tali parallelepipedi s intendano di» 
vifi da’ piani , procedenti da BC , e BG , c 
rifpettivamente paralleli a’ piani de’ mede- 1 
fimi parallelepipedi , procedenti da AD , 

EF. 

ElTendo i parallelepipedi GCP j 'BKP , 
che hanno per baie comune il, piano , che 
s’ innalza da BG , e che fono racchiufi tra 
■i piani paralleli, che s’ innalzano da BG , 

CK, e -tra gli ftelTi piani laterali, -uguali tra 
loro ( §112 ). Sarà il parallelepipedo BDP;, 

BKP = BDP: GCP ( § i 6 z del tom. 2') I 

= BD: GC (^prec. ) = BD : BK. Ma il j 

parallelepipedo BKP: BFP = BK: BF (§ 
prec.). Dunque il parallelepipedo BDP: BFP 
= BD : BF ( § 28^ del tom. z ). Sono di ' 
•più i parallelepipedi BFP,LNP uguali pu- 
re tra loro; perchè , polli uno entro dell’ 
altro in modo, che la bafe dell’ uno com- 
baccia colla bafe dell’ altro , vengono rac- 
chiufì tra piani paralleli . Sicché il paralle- 
lepipedo BDP: LNP = BDP : BFP { § 
z 6 % del tom. z ) ~ BD : BF = BD: LN . 

■ Sieno di più i triangoli ADC , MLO' le / j 
bafi di due prifmi- triangolari , e P lia la 
rJoro comune altezza; faranno sì fatti prifmi 
metà de’ parallelepip^i BDP, LNP, e per- 
ciò nella ragione di BD : LN , e confeguen- 1 
temente de’ triangpli ADC , MLO . Per la 

quai 
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^ual cofa i parallelepipedi , e i prifmi trian- 
golari , ec. . Ch’ è guanto bilbgnava dimo- 
llrare . • 

COROLLARIO. ‘ 

n 6 . Quindi tanto i parallelepipedi , quan- 
to i prifmi triangolari fono tra loro uguali, 
fe uguali fono e le loro bafi, c le loro al- 
tezze. E perciò ogni parallelepipedo obbli- 
quangolo è uguale a un parallelepipedo ret- 
tangolo, che nella bafe , e nell’ altezza u- 
guaglia r obbliquangolo ; c ogni prifma trian- 
golare è uguale Tempre alla metà d’ un pa- 
rallelepipedo rettangolo, che ha l’altezza u- 
guale a quella del prifma , e la bafe il dop- 
pio della bafe triangolare del prifma* e coni 
feguentemente è uguale a un parallelepipedo 
rettangolo , che nell’altezza , e nella bafe 
uguaglia il prifma. 

I 

A V V E R T I M E N to. , 

^ Il 7. Si noti che due prifmi triangolari 
d uguali altezze poflbno eflere uguali tra lo- 
ro, ancorché le loro bafi non fieno uguali* 
e ciò accade , quando per bafe dell’ unò li 
prende un parallelogrammo, e per bafe dell’ 
altro un triangolo , ed è la bafe parallelo- 
gramma dell’uno il doppio della bafe trian- 
golare dell’ altro . In fatti abbiano i prifmi ^'S- 
triangolari ADEFCB, GIHMKL usuali al- 
Tom.Iir. E “ 


t. 


tfS Elembntt 

rezze , -e la baie parallelogramma AC del 
primo fia il doppio della bafe triangolare 
GIH dell’altro. S’intenda compito il paral- 
lelogrammo IO; e fu AC , IO s’intenda- 
no formati i parallelepipedi AN , GM delle 
altezze ifleffe de’ prifmi . Sarahno si fatti 
parallelepipedi uguali tra loro ( ^prec. ) . E 
perciò uguali tra loro faranno anche le loro 
metà, cioè iprifraj ADEFCB, GIHMKL. 

PROP. XII. TEOR. XII. 

1 1 8. J parallelepipedi , e i prìfinì trì/tngOm 
lari di baji uguali ^ e di altexge difuguali fom 
mo tra loro nella ragione delle altegge, 

DIMOSTRAZIONE, 

Fig.32. Abbiano i parallelepipedi BH, IQ. leba» 
fi BD , IL uguali , e le altezze FV , OZ 
difuguali . Da FV fi tagli VX = OZ ; e 
per X s’ intenda paffare il piano RS paral- 
lelo ad AC. Sarà AS = IQ (§iid). On- 
de BH : IQ BH : AS ( § z 5 z del tom. 
a). Ma BH: AS = DG : DS ( § 115 ) 
= CG: CS = FV; VX=FV:OZ. Dun- 
que BH : IQ = FV : OZ . , 

In oltre i prifmi triangolari ABCGFE , 
MIKPON fono metà de’ parallelepipedi BH, 
IQ ( ^ 1 1 1 ) . Sicché sì fatti prifmi fono 
tra loro nella ragione de’parallelepipedì BH, 
IQ ( ^ a8o del tom. a ) , e confeguenteracn- 

«c 
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te nella . ragione delle altezze FV, OZ.Per 
la qual cola i parallelepipedi , e i prifmi 
triangolari, ec. . Gh’ è quanto bifognava di« 
moftrare . 

PROP. XIIL TEOR. XIII. 

Il 9. I parallelepipedi y e i prifmi triangola- 
ri difuguali e nelle bafì , e nelle altere 
iranno tra loro una ragione fompojla da quel- 
la delle bafi , e da quella delle altee^ . 

DIMOSTRAZIONE. 

Sicno i parallelepipedi AH , KN difu- F 
guali e nelle bafi AC , KM , c nelle altez- 
ze FX, PY . S’ intenda il parallelepipedo 
RSTV avere la bafe RS = KM, e l’altez- 
za VZ = FX . Sarà la ragione di AH : 
KN comporta dalle ragioni di AH : RSTV, 
e di RSTV : KN ( § % 6 'j del tom.x ) . Ma, 
AH; RSTV = AC : RS (§115 ) =AG: 

KM, e RSTV: KN c VZ: PY ( §118 ) 
= FX : PY. Dunque la ragione di AH : 
KN è comporta dalle ragioni di AG: KM, 
e di FX: PY. 

In oltre i prifmi triangolari BADEFG , 
LKIOPQ. fono metà de’ parallelepipe'di AM, 

KN . Dunque si fatti prifmi fono tra loro 

nella ragione de’ parallelepipedi AH , KN 
( del tom. 2 •) , e confeguentemente 

nella ragione comporta da quella di AC;KM, 

E 2 e da 


ElemkntF 

e da quella di FX : PY , ovvero da quella 
del triangolo BAD: LKI , e da quella di 
FX : PY . Per la qUal cofa ì parallelepipe- 
di , e i prifmi triangolari , ec. . Ch’ è quan- 
to bifognava dimoftrare. 

' COROLLARIO. 

no. Se l’angolo folido in A è uguale 
all’angolo folido in K. Congiunte le rette 
AX , KY , farà I’ angolo piano FAX=PKYj 
c perciò farà il triangolo FAX fimile a 
PKY . Dunque la ragione e de’ parallelo- 
grammi AC, KM", e de’ triangoli BAD , 

LKI è compofla dalle ragioni di AB:KL,. ’ | 

e di AD : KI ( § 325 del tom.z ) , e la 
ragione delle altezze FX , PY è uguale a ; 
quella de’ lati AF , KP. E perciò tanto i 
parallelepipedi AH , KN , quanto i prifmi 
triangolari BADEFG , LKIOPQ fono tra 
loro in ragione comporta dalle ragioni di 
AB: KL, di AD: KI , e di AF : KP . 1 

Per la qual cofa i parallelepipedi, e i prif- 
mi triangolari , che hanno un angolo ugua- 
le a un angolo, hanno tra loro una ragio- 
ne comporta dalle ragioni de’ lati , che for- 
mano gli angoli uguali. . . 


t>ROP. 
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PROP. XIV. TEOR. XIV. 

J2I. I parallelepìpedi fìmtli , e i prìfmi 
triangolari ftmili hanno tra loro una ragione , 
eh* è triplicata di quella de* loro lati omologhi, 

p.IMGSTRAZIONE. 

V 

Sleno sì i parallelepipedi AH , KN , che 
i prifmi triangolari BADEFG , LKIOPQ 
limili tra loro. Saranno gli angoli folidi in 
A e K uguali. Onde la ragione sì de’ detti 
parallelepipedi , che de’ detti prifmi farà 
comporta dalle ragioni di AB : KL , di AD: 
KI, c di AF : KP ( ^ prec. ). Ma quefte 
tre ragioni , per la fimìglianza de’ folidi , 
fono uguali . Dunque la ragione sì de’ det- 
ti parallelepipedi , che de detti prifmi è 
comporta da tre ragioni uguali , e perciò è 
triplicata di quella de’ lati omologhi AB , 
KL ( §247 del tom. z ) . Ch’ è ciò , chc 
bifognava dimortrare. 

COROLLARIO. 

ì 

■ 112. ElTendo i cubi parallelepipedi tutti 
limili tra loro, faranno anche i cubi in tri- 
plicata ragione de’ loro lati . E perflò la 
triplicata della ragione di due linee è la me- 
defima , chc la ragione de’ cubii, che hanno 
per lati 1 ’ ifteffe lince . Quindi s’ intende 
E 3 . ' per- 
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perchè i Geometri , in vece della ragione 
triplicata di due linee, adoprano fovente la 
ragione de’ cubi , che hanno per lati le me« 
defime linee. > ' 


GAP. IV. 

* 

Delt uguaglian%a de Pr'tfml^ delle 
Piramidi^ de Cilindri ^ e de Co- 
ni y € della grandex^ delle Pi- 
ramidi relativamente a - quella 
de' Prifmi^ e de Coni relativa- 
• mente a quella de'- Cilindri. 

PROP. XV.7 TEOR. XV. 

I 

,|«jg 4 " '113. Se un prìfma polìgono % 4 ^DKG ^ e un 
’ prifma triangolare LMNOPQ^ hanno uguali e 
* le bajì f e le alte^ge , tali prifmi fono tra loro 
uguali . , 

DIMOSTRAZIONE. 

Si dividano il poligono AD ne’ triango- 
li AEB , BCE , CDE , e ’l poligono GK 
aie’ triangoli FGH , EHI FIK uguali e 
(ìmili rifpetfivamcnte a’ precedenti. Sarà il 
prifma poligono ADKG divifo »e* prifmi 

triaH" 
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triangolari ABEFGH, BECIFH , ECDK- 
FI. S’intendano ih oltre i triangoli LIVIN, 
QPO divifi ne’ triangoli LMR , RMS , 
SNM, QPT, TPV, yPO in modo , che 
i tre primi fieno ugnali c Cmili rifpettiva- 
mente agli altri tre , e uguali rifpettiva« 
- mente a EAB, EBC, ECD; e s’ intenda- 
no congiunte le rette RT , SV . Sarà 1 ’ in- 
tero prifma triangolare divifo ne* prifmi 
triangolari LMRTPQ, RMSVPT , SMN- 
OPV . Or i prifmi triangolari ABEFGH, 
LMRTP^Q., per i’ugua^ianza delle bali, e 
delle altezze, fqno tra loro uguali (§iid); 
e per la medefima ragione uguali fono i 
prifmi BEGIFH , DECIKF a RMSVPT , 
SMNOPV rifpettivamcnte . Dunque 1 ’ inte- 
ro prifma poligono ADKG è uguale all’in- 
tero prifma triangolare LMNOPQ. . Ch’ è 
ciò , che bifognava dimoftrare . 

COROLLARIO I. 

t 

<24. Quindi due prifmi qualunque fono 
uguali, fe uguali hanno e le bafi , e le al- 
tezze ; e di più ogni prifma poligono è u- 
guale a un parallelepipedo rettangolo , che 
9clla bafe , e nell’altezza uguaglia il prifma. 

COROLLARIO IL . 

125. Potcndofi ogni cilindro conlidcrarc 
fenza errore fenfibile come un prifma po- 
E 4 li- 
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ligono’; ne fegue ihc due cilindri faranno 
uguali , fe uguali avranno e le bali , e le 
altezze J e ne fegue altresì che ogni cilin- 
dro è uguale a un parallelepipedo rettango- 
lo, elle nella baie, e nell’ altezza uguaglia 
il cilindro . 

LEMMA. 

ll 6 . St qualunque piramide viene tagliata 
da un piano parallelo alla fua bafe^ la fe^jone^ 
ebe nafte y i un rettilineo Jìmtle alla medefma 
bafe . 

DIMOSTRAZIONE. 

FIg.zz, Sia la piramide ABCDEO tagliata dal 
piano FGHIK parallelo alla bafe ABC DE. 
Saranno FG, GH , HI, IK , KF rifpetti- 
vamente parallele a AB, BC, CD , DE, 
EA ( § 7Z ) . Onde gli angoli in F , G , 
H, I , K del rettilineo FGHIK fono ri- 
fpéttivamente uguali agli angoli in A , B , 
C, D, E della bafe ABCDE^^ ( § 59 );c 
perciò i rettilinei FGHIK , ABC DE fono 
equiangoli tra loro . Di piò FG : GO = 
AB: BO, c OG : GH = OB : BC ( § 
299 del tom.2 ). Dunque FG : GH =AB: 
' BC ( del tom.z ) . Similmente fi dì* 

moftra elfere gli altri lati delle figure FG- 
HIK, ABCDE, che formano gli angoli u« 
guali, proporzionali . Per la qual cofa la 

fe« 
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fezìone FGHIK è un rettilineo fimilc alla 
bafe ABCDE ( del tom.‘ z. ) . Ch’ jS 
ciò , che bifognava dimoftrarc . 

COROLLARIO I. 

( 

izy. Si cali dal vertice O fulla.bafe AB« 
CDE la peipendicolare OP , che incontra 
la fezione FGHUC in Q_. EfTendo OG : OB 
= OQ. : OP ( § 74 ) ; farà anche FG : 
ab = OQ_: OP ( ■^^45 del tom.z. ). On- 
de i rettilinei FGHIK, ABCDE, che fono 
nella ragione de’ quadrati di FG , AB ( § 
^^zdel tom.z ), fono pure nella ragione de* 
quadrati di OQ,, OP . E perciò, le in una 
piramide fi formeranno due fezioni paralle- 
le. alla bafe , tali fezioni faranno, non fola- 
mente fìmili tra loro , ma ben anche nella 
ragione de’ quadrati delle porzioni dell’ al- 
tezza della piramide, che tramezzano tra’l 
fuo vertice , e le medefime fezioni . 

COROLLARIO IL 

' É 

liS. Quindi fe le fezioni faranno infini- 
tamente vicine tra loro ; potendofi in tale 
cafo prendere come uguali fenza errore len- 
£bile i quadrati delle dette porzioni dell’al- 
tezza, come ^uguali fi potranno anche pren- 
dere lenza fenfibile errore le fezioni iftelfe . 
£ perciò in si fatto cafo la porzione della 
piramide , comprefa tra le due jjfzioni , fi 
* . 
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può fcnza- errore fenfibile prendere per ua 
prifma infiaitamente picciolo . 

PROP. XVI. TEOR. XVI. 

Iip. Le pìfamadt^ e i coni ^ che hanno t$» 
guati e k hajt y e le ahej^^e , fono uguali tra 
loro,' 

DIMOSTRAZIONE.. 

rSìeno le due piramidi ABCDEO « LM« 
NRS uguali di bali, c di altezze. S’ intpn- 
dano sì fette piramidi divife da infiniti pia. 
ni paralleli alle bafi, c ad uguali diftanze tra 
loro, e a diftanze infinitamente picciole per 
rifpetto delle altezze dell’ ilieffe piramidi . 
Sarà ciafcuna lezione dell’ una alla fezìonc 
corri fponden te dell’altra, come la bafe AB. 
CDE alla bafe LMNR { § izy ) . Ma 
tali bafi per l’ ipotefi -fono uguali. Dunque 
ciafcuna fezione della prima piramide è u« 

‘ guale alla fezione corrifpondente dell’altra . 
Onde ciafcuno de’ prifmi infinitamente pic- 
cioli , componenti la prima piramide , farà 
uguale al prifma infinitamente picciolo cor- 
rifpondente della feconda piramide (^124 ). 
E perciò l’intera piramide ABCDEO- farà 
iiguale all’intera piramide LMNRS. - 
Potendofi in oltre confiderare i coni fen- 
za fenfibilc errore come piramidi poligone, 
terminate da infiniti triangoli infinitamente 

pie- 
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piccioli ; faranno anche i coni uguali di ba- 
fi,c di altezze tra loro uguali. Gh’è guanto 
bifognava dimoftrare. 

• PROP. XVII. TEOR. XVII. 

? 130. i"® «»<» piramide triangolare , e «» 

prifma tr!àng(/tare hanno la medeftma bafe y e , 
la mcdefima dlteT^za , la piramide i la terga 
parte del prifma . * ‘4- 

DIMOSTRAZIONE. . s * 

S’ Intenda il prifma triangolare ABCDEFFig'J5» # 
divifo dagli piani AEC j CEF j de’ quali ' 

■il primo pafli per le diagonali AE , CE , \ . 
de’ parallelogrammi BF , BD , e ’l fecondo - ‘ 
paffi per le diagonali GE , GF de’.parallé- , * 

logrammi BD, AD. E' chiaro che il pri- 
mo di -s\ fatti piani divìde dal prifma Ja 
piramide ABCE , c che 1’ altro divide il. < 
reflante del prifma nelle due piramidi GD- ’ ' , 
FE , ACFE uguali tra loro , perchè hanno, 
lebafi uguali CDF, CAF, c ’l vertice am- * . '• 
.bedue in E{^prec.). Similmente uguali tea., . ' • 
loro fono ACFE , ABCE* perchè fi poflb- 
no confiderare come piramidi , che hanno 
per loro bafi i triangoli uguali AEF , ABE, 
e per loro vertice comune il punto C . 

Dunque le tre piramidi triangolari , nelle 
quali viene divifo il prifma da’ fuddetti 
piani , fono tra loro uguali . £ perciò la 

P'* . ■ 

* -a-. 
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piramide ABCE è la terza parte del prifmt 
ABCDEF della medefìma bafe , e della me< 
delìma altezza. Ch’ è ciò , che bifogaava 
dimoftrare . 

j 

COROLLARIO. 

• ì * 

x^i. Quindi ogni piramide triangolare è 
uguale a un parallelepipedo rettangolo , che 
ha la bafe uguale a quella della piramide , 
e r altezza un terzo dell’ altezza dell’ idelTa 
piramide . 

PROP. XVIir. TEOR. XVIII. 

*S-J4‘ piramide poligona %ADH , e un 

prifma poligono %4DKG hanno la medefìma 
bafe tAÈCDE , e la medefìma altei^^a , la pi^ 
tamide è pure la terza parte del prifma . 

« • 
DIMOSTRAZIONE. 

S’intendano le bah del prifma divife ne* 
triangoli uguali , e fimili rifpettivamente , 
ne’ quali fi poflbno dividere , cioè ne’trian- 
goli ABE, BCE, CDE, GHF , HIF,IKF.' 
Refterà il prifma poligono divifo ne’ prif- 
mi triangolari ABEFGH , BECIFH , CD- 
EFKJ, e la piramide poligona divifa nelle 
piramidi triangolari A BEH j BECH , CD- 
EH . Ora , elfendo ognuna di quefte pira- 
midi la terza parte del prifma corrifponden- 
. ' ' tc 
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te ( §130), farà l’ intera piramide poligo* 
na ADH la terza parte ddl’ intero prifmE 
poligono ADKG. Ch’è ciò; che bifogiiàva 
dimoilrare . 

COROLLARIO I. 

* 

133. Quindi ogni piramide poligona h 
uguale a un parallelepipedo rettangolo , . che 
ha la bafe uguale a quella della piramide , 
e l’altezza un terzo di quella dell’ iftefla pi* 
ramide . 

COROLLARIO IL 

134. Fotendofi confiderare lenza feniìbile 
errore ogni cilindro come un prifma poli- 
gono, e ogni cono come una piramide po- 
ligona I farà pure ogni cono la terza parte 
del cilindro , co’, cui ha egli uguale e la ba- 
fe , e 1’ altezza . £' perciò ogni cono è u- 
guale a un parallelepipedo rettangolo , che 
ha la bafe uguale a quella del cono , e l’al- 
tezza un terzo di quella dell* ifteflb cono. 

I 

AVVERTIMENTO I. 

135. Si noti che la grandezza di 
lunque piramide troncata ADIF li ha dalla 
differenza delle grandezze delle due pirami- 
di ADO, FIOj fuppofto eflere ADO l’in- 
tera piramide , e FIQ la parte mancante . 

Or 
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Or di si fatte piramidi vi fono le bafi , e 
mancano le altezze* però le altezze a que- 
llo modo fi poffono determinare . L Sia il’ 
piano FI parallelo alla bafe AD ; e s' iii. 
tenda eflcre OP l’altezza dell’intera pirami- 
de, che incontri il piano FI in Q_. Eflcn- 
do AB, e FG parallele , farà la differenza 

. delle rette AB , FG ad FG , come BG ; 
GO = PQ.: Qp ( § 74 ). Sicché la quar- 
ta proporzionale ritrovata in ordine alla 
differenza de* lati omologhi AB , FG , al 
lato FG , e all’altezza PQ_ della piramide" 
troncata, dà l’altezza della parte mancantej 
e, aggiunta all’altezza PQ., dà anche l’al- 
tezza dell’intera piramide . II. Sia il piano 
FI ^con qualunque inclinazione per rifpetto 
della bafe AD. Per B fi tiri nel trapezio 
ABGF una parallela a FG , Sarà la diffe- 
renza di sì fatte parallele ad FG , come 
BG : GO . Dunque , prolungando BG. in O, 
finché fia GO quarta proporzionale in ordi- 
ne alla differenza delle due dette parallele , 
al lato FG , e al lato BG , fi ha il vertice 
O dellfe due piramidi . Or, fe da O fi cali- 
no fu Fi, e AD le perpendicolari , fi av- 
ranno le altezze della parte mancante , c 
dell’ intera piramide . 

AVVERTIMENTO II. 

aj. 135. Similmente qualunque cono tronca- 
to 
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to ABGD, qualora il piano DC è paral- 
lelo alla, bafe AB , fi ha dalla differenza 
de’ due coni ABO, DCO , fuppoRo anche 
che ABO iìa 1’ intero cono , c DCO la 
parte mancante . Intanto di sì fatti coni vi 
< fono pure le bali , ma non le altezze * pe- 
rò le altezze fi poflbno a quello mi’do de- 
terminare . S’intendano eflere OP 1’ alfe , 
e OT r altezza dell’ intero cono , .che in- 
contrino il piano pC in Q. c R j e s’ in- 
tenda di più paflare per i’afle OP il piano 
AOP , che interfcchi i piani' AB, DC in 
APj DQ. Eflendo AP , c DQ^ parallele 
( §7^ ) » f'tà ^ la differenza de’ raggi AP, 
DQ. al raggio DQ,^ come PQ.: QO ( § zpp 
del toni. z. ) = TR ; RO ( ^ 74 ). Sic- 
ché fé in ordine alla differenza de’ raggi 
AP, DQ.,' ,al raggio DQ , e all’ altezza 
TR del cono troncato fi trova la quarta pro- 
porzionale , farà sì fatta quarta proporzio- 
nale l’altezza della parte mancante D'“0* 
e, aggiunta a TR , darà anche l’altezza 
deU’intero cono ABO . ' 
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C A P. V. 

, I 

.Delle ragioni , che hanno ^ iva loro 
e ( Prifmi ^ e le Piramidi^ e i 
Cilindri^ e $ Coni, 

PROP. XIX. TEOR. XIX. 

157. I prifmi y le piramidi y i (ilindri y e i 
, (Otti fono tra loro in ragione compojìa da quel- 
la delle baji y e da quella delle altee^ge, 

! ^ 

/ DIMOSTRAZIONE. 

é’è ditnoftra;o che i prifmi, e i cilindri 
nguagUano i pi^rallclepipedi rettangoli che 
hanno con'-cifi uguàli e le bafi, e le altez« 
ze ; e che^ le piramidi , e i coni uguaglianb 
pure i parallelepipedi • rettangoli , che l’ugua- 
gliano, nelle bafi , e hanno le altezze un 
terzo .'delle loro altezze. Dunque, eflendo i 
parallelepipedi tra loro in ragione compofia 
da quella delle bafi , e da quella delle al- 
tezze ( i prifmi , le piramidi , i 

cilindri , e i coni faranno pure tra loro in ' 
ragione compofià da quella delle bafi , e da 
quella delle altezze, Gh’ è ciò , che bifo- 
gnava dimoftrarc . 

• CO- 
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COROLLARIO I. * 

158. Sicché fe.due prifmi , o due pira- 
midi , o due cilindri , o due coni avranno 
le altezze uguali , faranno tra loro nella ra- 
gione delle bali; e, fe avranno uguali lèba-' 
fi, faranno nella ragione delle altezze.. 

COROLLARIO II. . 

139. Sia la ragione di P : Q_ comporta 
dalle ragioni di A : B , e di C : D ; farà 
P: 0 .= AXC: BXD (§138 del tomi). 
Onde, fefarà P = Q., fati anche AXC = 
BXD, e confeguentemente A: B = D; C 
( tom.^ ); e, fe farà A; B = D: 

C, farà pure AXC = BXD, e cohfeguen- 
temente P = Q. Dunque fe una ragione è 
comporta da due , è ella d’ uguaglianza , fe 
una delle componenti è reciproca deH’altra; 
e, fe è d’uguaglianza , una delle componen- 
ti deve effere reciproca dell’ altra . Per la 
qual cofa fe due prifmi , o due piramidi, o 
due cilindri, o due coni fono uguali , la 
cagione delle loro bafi è reciproca di quel- 
la delle altezze j e , fe la ragione delle bafi 
*'®^'proca di quella delle altezze , i det- . 
ti folidi fono tra loro uguali . , 


' Elementi 


. COROLLARIO III. 

140. In oltre fé due cilindri retti hanno 
'uguali fuperficie , la ragione de’ loro lati è 

reciproca di quella delle periferie , o de'dia- 
metri delle loro bafi ( ^340 ) . E perciò la 
ragione de’ detti cilindri è comporta dalla 
duplicata de’ diametri delle bali , e dalla re» 
ciproca de’ medefimi * diametri "'onde è u- 
• guaio alla ragione de’ diametri delle bafi , e 
confeguentemente uguale alla reciproca de* 
loro lati . 

COROLLARIO IV. 

o • 

141. Qiiindi fe una carta , o un panno 
Uno, ec. della forma d’un rettangolo fi pie» 

V. ghi in modo , che ne nafea un cilindro ca» 
vo; la grandezza di tale cilindro, fe faran»- 
, jio congiunte infieme le larghezze del ret- 
tangolo , farà alla grandezza , che avrà , fe 
faranno infieme congiunte le lunghezze dell’ 
irteflo rettangolo , come la lunghezza del 
" jncdefimo rettangolo alla larghezza. Onde, 
fe la lunghezza del rettangolo farà alla lar- 
ghezza nella ragione di io: i', la grandez- 
za del cilindro nel primo cafo farà alla gran- 
dezza del cilindro nel fecondo cafo- pure 
come io: l . ‘ ' 


CO- 


Digitized by Googl 


Di Geometria Solida. 


8J 


.COROLLARIO V. 

i I4ZA Effendo di più la fuperficle d’unci-* 
lindro retto alla Tua bafe , come il lato alla 
quarta parte del dianietro della bafe (^87 )j 
4arà I ogni cilindro retto uguale a un altro , 
che abbia per bafe la fua fuperficie , e per 
altezza la quarta parte del diametro della fua 
bafe Onde due cilindri retti uguali 

avranno le loro fuperficie in ragione recipro- 
ca de’ diametri delle bali'’, - e confeguente- 
mente , effendo per 1’" uguaglianza de’ cilin- 
dri i quadrati de’ diametri in ragione reci- 
proca de’ lati , in ragione diretta delle ra- 
dici quadrate de’ medefimi loro lati - 

• 

COROLLARIO VL. 

143. Quindi fe più cilindri retti uguali 
dianno le «loro altezze nella ragione de’ nu- 

^ meri i , 4,' p , 16 , 25 , ec., le loro fuper- 
ficie faranno come i numeri i , 2 , q , 4 , 

S * ec. . ^ ^ 

PROP. XX. TEOR. XX. 

144. 1 prifmì fimtlt ^ e le piramidi Jìmili 

hanno tra loro una ragione , eh' è triplicata 
di quella de* loro lati omologhi. ' 
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D I M O S T R A Z 1 O K E .. 

F‘3**4* Sleno i prifmi ADKG , LOVR fimìli 
r tra loro , c le piramidi ADH , LOS fimili 
pure tra loro . Dagli punti H e S fi calino 
fulle bali AD, LO le perpendicolari HX , 
SY , e fi congiungano le rette BX , MY . 
Efiendo gli angoli l'olidi in B e M uguali, 
uguali faranno gli angoli piani HBX ,SMY; 
e perciò HX : SY = HB : SM ( ^ zpp 
del tom. 2 ) . Onde la ragione de’ detti prif- 
mi , o delle dette piramidi è compoTa dal- 
la ragione delle -bafi AD , LO , e dalla ra- 
gione delle altezze HX, SY , ovvero dalla ra- 
gione delle bafi A C\, LO, e dalla ragione de’lati 
HBjSM. Ma, per liWimiglianza de’folidi , la 
Vagionè delle baf^^D,LÓ è duplicata di quel- 
la de’ lati omol^hi BC , MN ( del 

tom.'Z •); c la ragione di.HB : SM ò u- 
guale alla ragione di BC : MN. «Sicché la 
> ragione de’ prifmi fimili , e (jelle piramidi^ 
, fimili è triplicata di quella ile’ loro lati 
omologhi BC , Ml^ Ch’É ciò , che bifof 
• gnava dinioftrare. ^ 

PROP. XXL TEOR, XXL 

145. 7 cilindri fimili , e ì coni fttnili han- 
no tra loro una ragione , ci’ è triplicata di 
quella de* diametri delle loro bafi. 

> DL. 
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DIMOSTRAZIONE. 

. Sleno i cilindri AC, EG fimili tra loro, Fjg jtf.* 

c fimili tra loro i coni ABO,EFS. Dagli ' ■» 

punti O e S s’ intendano calate lulle bali 
AB, EF le perpendicolari OQ^, ST ; e per 
gli punti Q e T s’ intendano tirati i dia* * 
BTietri AB, bF . Effendo gli angoli OPQ_ , 

SRT uguali (^zy, e^z); farà QO: TS = 

OP : SR (§2,?? del tom.z') . Dunque la ra- 
gione de’ detti cilindri , e de’ detti coni è 
compofta dalla ragione delle ball AB, EF , 
e dalla ragione degli affi PO, RS ( §137). 

Ma la ragione delle bafi AB, EF è dupli- 

tata di quella de’ diametri AB, EF (^^4^ 
del torri. 2 ) ; e la ragione degli afli PO , 

RS è uguale a quella de’ medefimi diame- 
tri AB, EF (^27, e 32) Sicché la ragione 
de’ cilindri fimili , e de’ coni fimili è 'tri- 
plicata di quella de’ diametri delle loro ba- 
li . Ch’ è ciò , che bilbgnava dimoftrare . 

I 

AVVERTIMENTO I. 

V * 

14^. Sia ABCD qualunque rombo, i cui Fig-j^u 
lati AB, CB , CD, AD fieno ad arbitrio , 
prolungati in E , H , G , F , purché fieno . 

BE , BH , DG , DF tutte uguali tra loro . ■ ' ^ 

Co’ centri A , D , C , B fi deferivano gli 
archi circolari *EF , FG , GH , HE . S’avrà ' 
la figura PRQS , terminata da una curva 
. ^3 con- 
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continuata , ma comporta da archi di cer- 
chi diverfi, detta comunemente V Ovale. So- 
pra SI fatte ovali fi poflbno intendere for- 
mati e cilindri,, e coni sì retti , che obbli- 
qui; e a sì fatti cilindri, e coni fi puòap^ 
plicare quanto s’è dimortrato fin qui dev'ci- 
lindri , e de’ coni formati fopra cerchi ; po- 
tendofi confiderare i cilindri come prifmi 
poligoni , terminati da infiniti paral'elogram-, 
mi , c i coni come piramidi poligone , ter- 
minate da infiniti triangoli . 

AVVERTIMENTO' IL 

147. Si noti che 1 ’ ovale defcritta col 
rombo ABCD può all’ infinito variare , e 
col variare gli angoli del rombo, c col va- 
riare la lunghezza delle rette uguali BE , 
BH, DG, DF . Però in tutti gli cafi la 
fomma de’ gradi degli quattro archi EF , 
FG, GH, HE uguaglia fempre- la fomma 
de’ gradi de’ quattro angoli del rombo , 6 
confeguentemente è fempre ^60 . In oltre , 
prolungando i diametri AC , BD. del ronri- 
bo , fi hanno le rette PQ., RS , che fi di- 
cono gli arti dell’ ovale ; e tali arti non fo- 
lamente fi dividono entrambi in parti ugua- 
li in O, ma dividono in quattro parti ugua- 
li e r ovale , e ’l fuo perimetro . Di piìi 
degli affi uno fempre è maggiore dell altro» 
Imperocché elfendo la fomma di AO , OB 
maggiore di AB j aggiuntevi rifpettivamen- 
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te le porzioni niellali BQ, BE , faràlafom. 
ira di AO , OQ maggiore diAE,o diAR« 
Onde OQ. è anche maggiore di OR, e con* 
feguentemehte PQ_ maggiore di SR • 

■ ^AVVERTIMENTO. III. , j 

148. Si noti finalmente che , fé fi vuolfc 
defcrivere un’ovale, che abbia FQ_ per af- 
fé maggiore , e SR per afi'e minore , fi può 
procedere a queftó modo . I. Si prenda ad ar- 
bitrio PD , purché fia minore di RO ; e da 
RO fi tagli RI =<PD. II. Congiunta ID , 
fi faccia ili ‘ D l’angolo IDA — DIA; e, 
tagliate OC = OA , e OB = OD, fi con- 
giungano AB, BC'^ CE)., DÀ. III. FinU- 
inentc fi deferivano gli archi -GF , HE co’ 
centri D e B , e cogl’intervalli uguali DP, 
BQ, e gli archi FE , HG co’ centri A e 
C, e cogl’intervalli uguali A R ,, CS ; s’avrà 
in tal modo i’ ovale cercata . ‘Imperciocché, 
efiendoiAI = AD, e IR = DP = DF , 
farà AR = AF ; onde l’arco deferittó eoi 
centro A, e coH’intervallo AR s’unifce co- 
gli archi GF , EH ne’ punti F,ed E . Si- 
milmente fu dimoftra che 1’ arco deferitto 
col centro C, e coll’intervallo CS s’unifce 
cogli medefimi archi GF , HE ne’ punti 
G, c H. Per la qual cofa la figura deferit- 
ta è r ovale cercata . 

Fint del fecondo htbr<y. 
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L i R B O Uh 

Della teorica della Sfera , che 
alla Geometria Solida appar- 
tiene . - 


C A P. ^ I. 

Si premettono più propoJi%iom ^ che 
in alcune teoriche della Sfera 
abbifognano . / , 

definizione I. 

I 4 p. Di tutti gl’infiniti cerchi, che pof- 
fono nafcere in una sfera , facendo in lei 
infinite diverfe fezioni , i piìi grandi fi di- 
cono cerchi majfimi , c tutti gli altri fi dico- 
no cerchi minori . 

DEFINIZIONE IL 

150" Si dice Triangolo sferico Ogni porzio- 
ne di fupcrficie sferica , terminata da tre ar- 

> chi 


I 
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chi di ' cérchi , che appartengono aliai sfera , 
della- cui fuperficie il triangolo è parte . 

> F R 9 P. I. T E O R. I. 

< ^ » 

151. Ogni fexjone 'fatta in qualunque sfers 
è un cerchio , il cui centro è 0 il centro della 
sfera , 0 un* altro punto del diametro della 
sfera , eh* è perpendicolare all* ifleffa fet^iorte . 

D IMO^TR AZIONE. 

Ti Contraffegni ACBE una sfera ; e CE ^‘8* 
flB una delle fue ftzioni , che paflano pel 
centro O. ElTendo il perimetro della fezio» 
ne CE nella fuperficie della sfera , faranno 
tutt' i fuoi punti ugualmente difianti dal cen- 
tro O ( § 35 ) . Onde la ferione CE è un 
, cerchio , che ha per centro il centro O del- 
la sfera. 

II. Contraffegni LN qualunque fezione 
che non paffa pel centro O . S’ intenda da 

0 calata OP perpendicolare alla fezione 
LNj e , prefi nel perimetro della fezione 
LN due punti L e M ad arbitrio, s’inten- 
dano congiunte sì le rette PL , PM , eh® 

1 raggi della sfera OL , OM . Effendo i 

quadrati di OL , OM uguali ( del 

tom. 2 ) • farà la foifima de’ quadrati di OP, 

PL uguale alla fomma de' quadrati di OP, . 
PM • Onde *i quadrati di PL , PM fono 
tra loro uguali , c confeguentemente PL = 

PM 


pò Elem.entt 

PM ( tom.2 ). Similmente fi di- 

moflra che tutte le infinite altre rette , ,che 
fi poflòtìo tirare da P agli altri infiniti punti 
del perimetro della ferione LN, fono ugua- 
li a PL . Dunque la lezione LN è un cer- 
chio, il cui centro P è nel diametro della 
sfera , eh’ è perpendicolare alla ftelfa fczione 
LN . Per la qual cola ogni fezione fatta 
in qualunque sfera , ec . Ch’ è ciò , che hi- 
fognava dimoftrare . 

COROLLARIO I. 

/ 

Quindi ogni cerchio che palla pel 
centro della sfera, ha per diametro il diame- 
tro della sfera' ogni altro cerchio poi , che 
non palla pel centro della sfera, ha per dia- 
metro la corda d’ una porzione di cerchio , 
che palTa pel centro della sfera , e d’ una 
porzione diverfa dal mezzo cerchio Onde 
tutt’ i cerchi , che palfano pel centro della 
sfera , fono cerchi maflimi , e tra loro u- 
guali* tutti gli altri poi fono cerchi mino- 
ri ; de’ quali cerchi minori gli ugualmente 
diftanti dal centro della sfera fono uguali,., 
e ’l più vicino al detto centro è lemprc 
maggiore de’ più diflanti . 

C'o R O L L A R I O IL 

153. Avendo in oltre ogni cerchio maf- 
fimo d’una sfera per diametro il diame- 
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tro della ?fera : chiaro fi è che , fe un cer-^ 
chio maflìtìio della sfera ACBE paffa pel 
punto A della fua fuperficie , pafla pure pel 
punto B dell’ ifteffa fuperfkie , diametralmen- 
te oppofto ad A . E perciò fe due cerchi 
maffimi di (qualunque sfera ACBE s’ inter- 
fecano^in A, s’ interfecano anche in B ; or 
confeguentemente hanno per comune fezio- 
ne un diametro dell’iftcfla sfera, c s’ inter- 
fecano in due parti uguali . ' 

‘ COROL L ARlb IH. 

V 

‘ 154 ;' Finalmente , effendoOP perpendico- 
lare al cerchio LN , e paflando pel fuo cen- 
tro P, formerà ella j prolungata in A, l’al- 
tezza della porzione sferica LNA . Sicché 
l’alte'zza di qualunque porzione di sfera è 
parte del diametro della sfera , che paffa pel 
centro della bafe della porzione . 

P R O P. 1 1. T E O R. 1 1. 

• 155 . 5*? triangoli sferici , DEF^'S‘Ì9»' 

fono .terminati da archi di certhi màffimi di 
sfere uguali , e fona gli archi %/fB , BC , 
rifpettivamente uguali agli archi DE , E-F ^ 

Fp , fono tati triangoli %/fBC , DEF tra /e« « 

ro uguali , 


9 * 
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DIMOSTRAZIONE., 

Sì tirino le corde AB , BC , CA , DE , 
EF , FD. Saranno le tre prime rifpettìva. 
mente uguali alle altre tre i^ió^deltem.x) . 
S’intendano in oltre le sfere, delle cui fu. 
perficie fono parti i triangoli , poftc 1’ una 
entro dell’altra in modo, che i loro centri 
s’ unifcano in un punto , e che la corda AC 
combaci con DF • combacieranno ancora le 
' corde AB, BC con DE, EF rifpettivamen- 
te ' e , combaciando i centri de’ cerchi maf- 
fimi delle due sfere , combacieranno, pure 
gli archi AB, BG , CA cogli archi DE , 
EF,TD rifpettivamente . Sicché i triangoli 
sferici ABC , DEF combaciano , e confe- 
guentemente fono tra loro uguali ( § 57 dei 
tom.x ) . Ch’è ciò, che bifognava dimolìrare. 

- .CO ROLLARIO. 

1^6. Eflendo uguali i triangoli sferici , 
terminati da archi di cerchi maflimi di sfe- 
re uguali , e da archi rifpetàvamente ugua- . 
li tra loro; uguali faranno pufe i triangoli 
sferici , terminati da archi di cerchi mafli- 
mi della medefima sfera , e da archi tra lo- 
ro rifpettivamente uguali. 


PROP. 
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• PROP. III. TEOR. IH. 

157. Sopra un i/leffa cerehia no» fi poffon» 
fituare due porzioni sferiche fimili , e difugua» 
U tra loro, 

♦ 

DIMOSTRAZIONE . 

Se fopra un’ iftcffo cerchio fi poteffero ff« 
tuare due poraioni sferiche firailì j e difugua» 
li; avrebbero tali porzioni la medefima ba- 
fe , e le altezze diverfe. Onde altezze difu- 
guali avrebbero uguali ragioni al raggio del- 
la loro bafe comune ( § 40 ) . Ma ciò ripu- 
gna ( del tot», z ) f Dunque ripugna 

ancora che fopra un’ iftefla cerchio fi poffo- 
no fituare due porzioni sferiche fimili, edi- 
fuguali . Ch’è ciò , che bifognava diraoftrarc. 

PROP. IV. TEOR. IV. 

1$8. Le porzioni ■ fferiche fimili \ che hanno 
bufi uguali , fono uguali tra loro . 

DIMOSTRAZIONE. . 

S’ intenda una porzione polla entro dell* 
altra in modo , che le bau v uguali comba- 
cino infieme . Combacieranno ancora infie* 
me le medefime porzioni ; altrimenti fopra 
il medefinu) cerchio fi potrebbero fituare due 


f 


^4 ^ Elementi 

^ porzioni sferiche fimili , e difuguali ; il che ' 

, ripugna '( § pm. >) . E perciò le porzioni 
sferiche fimili , che hanno bafi uguali , fono 
(tra lorp uguali , Ch’ è ciò , che bifognava 
dimoftrar?, ■ 

COROLLARIO. 

r * 

Eflendo le mezze sfere tutte por- 
zioni fimili • ne fegue che le mezze sfere , 
che hanno bali uguali, fono uguali tra loro. 

E perciò ogni cerchio maffimo di qualfifia 
sfera, e la fua periferìa dividono rifpettiva- 
^ ' mente in due parti uguali e la sfera , e la 

fua fuperficie .. ' . ^ ^ 


••""•'C- A P. II. 

• •i.... . ' . 1 •. 

V 

Della grandt'Z^ delie fuperficte del- 
le sfeve ^ e delle porzioni sferi- 
che , e, delle ragioni , che hanno 
sì fatte fuperficie . 

PROP. V. TEOR. V. 5 

160. La fuperficie di qualunque sfera è 
tguadrupla dei juo tercbìo maffimo . 

DI. 
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’ dimostrazione. 

t » 

Sieno AMB un mezzo cérchio , e MmFig.4®* 
un’arco infinitamente picciolo. S’intendano 
calate’ dagli punti M, e m fui diametro AB 
le perpendicolari MP , mp , e fu MP la 
perpendicolare mR , e s’ intenda congiunto 
il raggio OM . si potranno fenza errore 
fenfibile prendere l’archetto Mm per uni 
retta, le, perpendicolari MP, mp per ugua« 
li , e ’l trapezietto PMmp per un piccolo 
rettangolo. S’intenda in oltre il mézzo cer». 
éhio AMB girare intorno a ÀB con uni 
perfetta rivoluzione ; s’ intenderanno defcrlt» 
te la sfera dal mezzo cerchio AMB, la fui 
fuperficie dalla mezza periferia , e un ele- 
mento delh' iftelfa fuperficie dall’ archetto 
Mm . Or il detto •elemento , come fuperfi- 
cie del cilindretto defcritto dal picciolo ret- 
tangolo PMmp , è uguale al tettangolo fat- ' 
to da Mm , e dalla periferia del cerchio, 
che ha^per raggio PM ( § 8<5 ) . Ma, cf- 
fcndo i triangoli MRm , MPO equiangoli, 

Ha Rm: Mm = PM: MO, o come la pe- 
riferia del cerchio defcritto col raggio PM 
alla periferia del cerchio defcritto col rag- 
gio OM ( ^ 34Ó del tom. 2 ) . Dunque il 
rettangolo fatto da Rm , o da Pp , e dalla 
periferia del cerchio defcritto col raggio 
'OM .è ugnale al rettangolo fatto da Mm , 
c dalla periferia del cerchio defcijtto col 

rag- 


I. 
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raggio PM ( § :^2S del tom, 2 ), e confc- 
guentemente è uguale al detto elemento del- 
la fuperficie sferica . Coll’ ifteflb raziocinio 
fi dimoftra che ogni altro elemento della fu- 
perficie della sfera, defcritto da ogni altro 
elemento della mezza periferia AMB‘ nella 
fuddctta rivoluzione , è uguale al rettango- 
lo fatto dalla periferia del cerchio , che ha 
per raggio MO , o fia il raggio della sfera, 
e dall’ elemento del diametro AB, corrifpon- 
dente all’ elemento della mezza periferia 
AMB. Dunque l’intera fuperficie della sfe- 
ra è uguale al rettangolo fatto dalla perife- 
ria del cerchio malfimo dell’ ifteffa sfera , e 
dall’ intero fuo diametro . Or si fatto ret- 
tangolo è il quadruplo del cerchio maffimo 
della sfera ( ^ 348 del tom. 2 ) . Sicché la 
fuperficie di qualunque sfera è il quadruplo 
del fuo cerchio maflimo ... Ch’ è ciò , die bi- 
fognava dimoftrare . 

COROLLARIO I. 

161. Elfendo il cerchio, che ha^er rag- 
gio il diametro della sfera , il ^adruplo 
del cerchio maffimo, dell’ ifteffa sfeta ; farà 
la fuperficie di quaJunque . sfera 'uguale al 
cerchio , che ha per raggio il diametro del- 
la sfera . E perciò le fuperficie delle sfere 
fono tra loro nella ragione de’ quadrati de’ 
loio diametri , o de’ loro raggi ( § 34^ 
tfi”. % ), 

CO- 
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i6i. Eflendo in oltre là lùpcrficie sferi- 
ca , che defcrive ogni elemento della peri- 
feria AMB uguale al rettangolo fatto dall’ • 
elemento corrifpondente del diametro AB , 
e dalla periferia del .cerchio maffimo: è fa- 
cile à intendere che , fe nella sfera ACBE Fig.ji 
fi faranno due fezioni LN , CE parallele, 
c AB farà un- ^diametro perpendicolare a 
entrambe , faranno ’ le fuperfìcìe delle por- 
zioni sferiche LAN, CAE uguali ai. ret-’’ ^ % 
tangoli fatti dalla periferia del cerchio maf- . 
fimo, e dalle altezze AR AO delle mede- ' 
fime porzioni ; e farà la fafcLa sferica , d fia . . , - 
la fuperficie sferica, racchiufa tra ledue^peri- •*. 
ferie CE, LN, uguale al rettangolo fatto '■■■ ' 
dairifleffa periferia del cerchio maflìmo , 
dall’ altezza OP . del folido racchiufo dall* 
ifteffa detta falcia . • , ‘ . 

C O R OX. L A R I 6' III. 

- \6'^. Quindi le fuperficie dell’ intera sfe- 
ra ACBE, della porzione LAN, della por- 
zione LBN, e la falcia LNEC fono tra lo- 
ro nella ragione delle rette AB , AP , PB , • 

PO. > : . 


Tom.ir. 
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CO- 
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COROLLARIO IV. 

Eflendo di piìi, tirata la retta AL, 
la ragione di BA : AP duplicata della ra- 
gione di BA : AL, c confegaentementei U-* 
gua'e alla ragione de’ cérchi j, che Hanno per, 
raggi AB, AL; farà alla ragione de’ me- 
defimi cerchi uguale la ragione della fupv- 
. fide dell’ intera sfera ACBE alla fuperficic 
della porzione slericai LAN . Ma la fuper- 
’ ' fide dell’intera sfera è uguale al cerchio, che 

■ ha perraggio AB(§i<5r) • Dunque la» fuper- 
ficic della porzione sferica LAN è.pu,rc 
•' . uguale al cerchiò , che ha per raggio la ret- 
ta AL . Per, la qual cofa la fppet^cie.dì 
^ qualunque porzióne sferica è uguale al cer- 
f chi(J, che ha per raggio la retta tirata dal 
• r» fuo vertice à qualunque punto della ‘perife- 
» ■■ ria della fua bafe. ' . 

■ * . . C O R O L L À R I O V. ; 

Di vantaggio il cerchio, il cui rag- 
gio- è AL, .è uguale alla fomraa de’ cerchi, 
che hanno per raggi LP , P,A . Dunque la 
fuperficic di qualunque porzione sferica ec- 
cede la fua bafe di quant’ è il cerchio,. che 
ha per raggio la fua altezza 

f \ 

COROLLARIO -VI. 

• 

x66. Di piìi la fuperficie di qualunque 
porzione sferica LAN farà' alla fua bafe 

LN, 
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LN, come .il quadrato di AL al ■ quadra- 
to di LP , o come il rettangolo fat{o da 
AB e AP^ al rettangolo /atto da BP c AP, 
p come il diametro AB della sfera all’ al- 
ezza, BP della rimanente porzione. 

corollario' vii. 

..1 ' 

xój. Eflèndo la fuperficie d’ ogni^ porzio- 
jiè sferica uguale al- rettangolo fatto dalla 
periferia del cerchio ^maffimo deiriflefla sfe- 
ra , e dall’ altezza della poi-zione ; faranno, le 
fupei-ficj,e di' due' porzioni qualunque di due 
sfere .diverfe in- ragione compofla da quella 
de’ raggi delle sfere , . e da quella delle al- 
tezze delle porzioni ‘j e perciò , fe le por- 
zioni 'faranno fimili , nel qual cafo le altez- 
ze vengono proporzionali a’ raggi delle sfe- 
re , le fuperficie di tali porzioni faranno 
come i quadrati delle loro altezze , o de* 
raggi delle sfere. 

COROLLARIO VIII.^ 

, «• 

i<(58. Finalmente fe intorno a qualunque 
sferà s’ intende circoferitto il cilindro retto. 
EfTendo la bafe di sì fatto cilindro uguale 
al cerchio niaflimo della sfera , e l’altezza 
uguale al diametro dell’ ifteffa sfera ; farà la 
fuperficie di cotale cilindro uguale al rettan- 
golo fatto dalla periferia del cerchio mafll- 
mo della sfera , e dal diametro dell’ ifiefla 
G 2 sfe- 
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sfera ( § 8<5 ) , c confeguenternente uguale 
alla fuperfìcie della sfera E di più, le il 
detto- cilindro s’ intende divifo da piani pa- 
ralleli alla fua bafe , le fuperfìcie delle por- 
zioni cilindriche, come uguali a’ rettangoii 
fatti dalla periferia del cerchio maffimo della 
sfera , e dalle altezze delle iftefle potzioni 
cilindriche, o delle porzioni sferiche corri- 
fpondenti, UjrannO uguali alle fuperfìcie del- 
le medefime corrifpondenti porzioni sferi- 
che • - • 

* » 

S»=aaSi^H--ss-ia— 

; ■ c A p. m. 

Della- grandes^:^ de triangoli ife- 

• ’ 

EROP, Vt TEOR. VI. 

• s 

40* \6g> Il triangolo sferico Ci/fD , terminato 

dagli quadranti tAO , di cerchi majjìmi 

della sfera , e dalP arco CD <incbe di cerchio 
maffi.mo , è uguale al rettangolo fatto dall' ar^ 
co Cd , e dal raggio della sfera * y 

dimostrazione/. 

Sieno ACB , ADB i mezzi cerchi, delle 
jseriferic de' quali gli archi AC , AD fono 
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metà , e O fia il loro centro comune St 
può intendere il triangolo sferico CAD che 
venghi defcritto dall’ arco AC , girando il 
mezzo cerchio ACB intorno ad AB, finché' 
giunga al fito ADB i Sieno di piU Mm una 
parte infinitamente picciolj dell’arco AC , e 
MP, mp perpendicolari ad AB, e mR per- 
pendicolare a MP . Sia finalmente MN T 
arco, che defcrive il punto M nel fuppofto 
movimento. Si congiungano le rette OC , 
OD, OM, ON. Eflendo PM, PN rifpet- 
tivamente parallele a OC, OD ( § 7^ ) ; 
£iVà l’angolo MPN = COD ( § Sp ) , c 
confeguen temente gli archi MN , ^CD fa- 
ranno fimili tra loro ( ^340 del tom. 2 ) . 
Or perchè' nel fuppofto movimento- l’archet- 
to Mm defcrive una fuperficietta cilindrica^ 
racchiufa tra l’arco MN, e ’l fuo uguale e 
parallelo', che defcrive m; farà si fatta' fu-* 
perficietta uguale al rettangolo fatto da Mm, 
e MN . Ma' Mm : mR , ovvero Mm : PP 
— OM : MP, o come la periferia del cer- 
chio, che ha per raggio OM , alla perifer 
ria del cerchio , che ha per raggio MP, 
ovvero come archi fimili die* medefimi cer- 
chi , vale a dire come CD: MN . Dunque 
il rettangolo fatto da Mm , e MN , o fia 
la detta fuperficietta è uguale al rettangolo 
fatto da CD, e Pp. Simjlmente'fidirnoftra 
che ogni altro elemento del triangolo sferi- 
co CAD , defcritto da ogni altro «ìc- 
i^ento ' dell’ arco AC » è uguale al rettan- 
G 3 go. 
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golo fatto dall’ arco CD , e dall’ elemento 
corrifpondente del raggio AO . Sicché 4 ’ in- 
tero triangolo sferico CAD è uguale al ret- 
tangolo fatto dall’ arco CD, e dall’ intero, 
raggio AO della sfera . Ch’ è ciò , che bi- 
fegnava dimoftrare . 

: COROLLARIO I. 

^ 1^0. E {fendo il fetfore circolare COD 
uguale a! icttcngolo fatto da CD , c dalla 
metà di CO , o di OA ( §349 àel tom.z.); 
farà il triangrilo sferico CAD il doppio del 
fattore circolare COD . 

i 

COROLLARIO II. 

iyt. In oltre i due triangoli sferici CAD, 
GBD fono tra loro uguali ( §15^ )• Dun- 
que la fuperficie sferica ACBD , racchiufa 
tra le periferie di due mezzi cerchi maffimi 
ACB, ADB, è uguale al- rettangolo fatto 
dall’ arco CD , ch’e mifura dell’angolo CQD 
d’ inclinazione, de’ medefimi mezzi circhi, 
e dal diametit) AB della sfera , e confe- 
cuentemente è quadrupla del fettorc circo- 
Le COD. 

COROLLARIO III. 

172. In oltre, elTendo ogni elemento si 
del triangolo CAD, che del triangolo' CBD, 

che 


Go 
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che fi può intendere defcritto da ogni eie- 
mento della mpzza periferia* ACB , uguale 
al rettangolo fatto" dall’ arco CD j ‘ e dalP 
elemento corrifpondente del diametro AB ; 1 . 

faranno il ^triangolo sferico MAN uguale 
al rettangolo fatto dall’arco CD,, ’c dalla 
retta ÀP ; il triangolo sferico, MBN ugua- ^ 
le al rettangolo fatto dall’.ifteflb arco CD . 
e dalla retta_ PB ; e ’l quadrilineo sferico 
CMND uguale al rettangolo fatto dal me- 
de/ìnto arco CD, e dalla retta PO . Per la 
qual cofa le dette fuperficìe sferiche* faran- 
no tra loro nella ragione delle rette AP , 

PB, PO. - , » 

‘ < ' ' 

• Vrop. vil. teor. vii. 

17^. sla un triangolo sferico , fatto Fig.41. 

sia tre orchi di cerchi majfimi d' un l/ìejfa 
sfera , de* quali urto , 0 niuno Jta quadrante , , 

Dico che sì fatto triangolo è uguale al ret- 
tangolo fatto dal rogato della sfera , e dalf\ 
arco di cerchio mùQimo , che mlfurà la fomma 
delle* tre Incllnagìonl </e’ tre cerchi , delle cui * 
periferie gli archi %AB , J 3 C , fono po» 

gleni , toltone un cerchio majjimo dell' IJìejfn, 
sfera . . 

• 

DIMOSTRAZIONE. 

S’ intendano eflere ABDE , BCEF , AC- , 
DF i cerchi interi , delle cui periferie gli , 

- G 4 ar- 
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archi AB, BC, CA fono porzioni jc s’in- 
tenda formata fui cerchio ABPE la mezza 
sfera , Sarà la fuperiìcie dì si fatta mezza 
sfera uguale alla fomma delle fue parti com- 
prefe , una tra le mezze periferie ABD , 
•ACD,. l’altra tra gli archi J)C, CE, ED 
e l’altra tra, gli archi AC, CE , E A ( ^ 
5p del tom.% ). Ma, efièndo le mezze pe- 
idferie DCA , ECB EDB uguali alle mez- 
ze periferie CAF, CBF, DBA, faranno i 
tre archi DC, CE, ED, rifpettivameme u- 
guali agli tre AF, FB, AB . E perciò i 
triangoli sferici DCE , BEA fono tra loro 
uguali ( § 15 ^ ') . Sicché la fuperficie della 
detta mezza sfera è Uguale alla fomma del- 
Ie_ fuperficie sferiche comprefe , una tra 1« 
mezze periferie ABD , ACD , l’altra tra 
gli ardii AC, CE , EA , e 1’ altra tra gli 
archi BF , FA, AB. S’aggiunga, di comu- 
ne il doppio del triangolo sferico ABC ; 
farà la fuperficie della mezza sfera , una col 
•doppio del triangolo sferico ABC uguale 
alla fomma delle fuperficie comprefe , una 
tra le mezze periferie ABD, ÀCD , l’al- 
tra tra le mezze periferie BCE, BAE,e l’ al- 
, tra tra le mezze periferie CBF, CAF . E 
perciò il triangolo sferico ABC è uguale ài 
rettangolo fatto dal ^raggio della sfera , c 
dall’ arco di cerchio maffimo , che mifura 
là fomma delle inclinazioni de’ tre cerchi , 
delle cui periferie gli archi AB , BC , CA 
fono porzioni , toltane la metà della fuper- 
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fiele della mtzza sfera , ovvero toltone un 
cerchio maflimo della medefima sfera. CK’ 
è ciò , che Infognava dimoUrare . 

COROLLARIO I.’ 

* 74 - Quindi fe fi vorrà la fuperficie sfe- 
rica, racchiufa tra l’arco ABC di cerchio Fi 
maflimo, e tra T arco ADC di cerchio mi- 
nore deirifleffa sfera; fi dovrà prima ritro- 
vare il vertice F della porzione sferica , che 
ha per bafe il cerchio, della .cui periferia l’arco 
ADC è porzione pofeia fi dovranno far paf- 
fare due cerchi maffimi, uno per gli punti A, 
e F , e r altro per gli punti C , e F , del- 
le periferie de’quali gli prchi AF, FC fieno 
porzioni; e finalmente fi dovrà determinare si 
la fuperficie del triangolo sferico , termina- 
to dagli archi AF, FC, e ADC (§172), 
che quella del triangolo sferico , terminato 
dagli archi AF , FC , ABC ( § prec. ) * ‘ 
Imperciocché la differenza de’tìue detti trian- • 
goli darà la fuperficie racchiufa tra 1’ arco 
ABC di cerchio maflimo , e l’ arco ADC 
di' cerchio minore . 

COROLLARIO IL 

175* Se poi fi vorrà la fuperficie sferica 
racchiufa tra due archi ADC , 'AEG di éer- 
chi minori dell’ iflelTa sfera . Si farà allora 
paffarc per gli punti A c C un cerchio maf- 

fi- 
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fimo , e fia ABC una porzione della fua 
periferia . Determinando e la fuperficie sfe- 
rica racchiufa tra gli archi ABC , ADC , 
e quella, eh’ è racchiufa tra gli archi ABC, 
AEC • la differenza di .sì fatte fuperficie 
darà quella , eh’ è racchiufa tra gli archi 
ADC, AEG. ' 

COROLL A RTO Ut. . 

• 

Figijp.- l’j 6 . Se finalmente fi vorrà la grandezza 
di qualunque altro triangolo sferico, ABC,' 
terminato da archi tutti, di cerchi minori 
dell’ ifteffa sfera . Si faranno allora paffare 
* tre archi di cerchi maffimi , uno per gli 
punti A, e B, l’altro per gli punti- B , c 
C, e’I terzo per gli punti A e C . Coh 
determinare il triangolo sferico , terminato 
da detti archi di cerchi maffimi ( ^173 ), 
i- e le fuperficie sferiche racchiufe tra gli me- 
defimi archi, e" gli archi AB , BC , CA 
del triangolo ABC ( § 174 ) ». verrà a 
determinare la grandezza cieli’ iftclTo trian- 
, 30I0 sferico ABC. 


CAP. 
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CA P. IV. 

Della grandé'zja delle ^ sfere ^ defef- 
tori sferici^ e delle porzioni sfe- 
riche j e delle ragioni , che baia- 
no sì' fatti folidi, 

PROP. Vili. TEOR. Vili. . 

177. Ogni sfera è uguale al cono , che ha 
la bafe uguale alla dì lei fuperficie , e F ai* 
tezp^ uguale al dì lei raggio. 

DIMOSTRAZIONE. 

Potendofi fenza errore fenfibile confiderà^ 
re la fuperficie d- ogni sfera compofta da in- 
finite fuperficiette cilindriche , e confeguen- 
temente comporta da infiniti picciolilli mi pa- 
rallelogrammi ; fi potrà anche fenza fenfibi- 
le errore «onfiderare ogni sfera comporta da 
infinite piccioliflfime piramidi , che abbiano 
per -bafi i detti piccioliffimi parallelogram- 
mi, e’I vertice comune nel fuo centro. Oc 
tutte querte sì fatte infinite piramidette han- 
no per altezze i raggi della sfera • perchè 
le bafi loro hanno tutt’ i loro punti ugual- 

men- 
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mente diftanti dal centro della sfera . Dun- 
que ogni sfera è uguale a una piramide , o 
a un cono , che ha la bafe uguale alla di 
lei fuperficicy e 1’ altezza uguale al di lei 
raggia . Ch* è ciò , che bifognava dimo- 
ftrare*. 

COROLLARIO L 

17S. Quindi le sfere fono tra loro in ra- 
gione compoda da quella delle loro fuperfì- 
eie, c da quella de’ loro raggi ( §137 ) . 
Ma la ragione delle fu'perficie è duplicata 
di quella de’ raggi ( §iòi ) . Dunque la 
ragione delle sfere è triplicata di quella de’ 
loro raggi , o de' loro diametri , 

COROLLARIO II. 

1719. In oltre ogni sfera è quadrupla del 
cono , che ha per bafe il fuo cerchio maf- 
limo, e per altezza il fuo raggio* e confe- 

§ uentemente ogni mezza sfera è il doppio 
cl cono malTimo iferitto in ella. 

PROP. IX. TEOR. IX. 

> 

180. Ogni fettore sferico è uguale al cono ^ 
che ha la bafe uguale alla fua fupetficie sferi» 
ea f e f alteì^a uguale al raggio > della sfera . 

DI-^ 
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DIMOSTRAZIONE; 

Potendoli ogni fetóre sferico’ confiderare* 
fenz^ errore fenfibilc comporto da tante del- 
le dette picciole piramidi , quante ne dino-* 
ta il numero de’ piccioli parallelc^rammi 
da’ quali fi può confiderare comporta la fua 
fupetifìcie sferica ; farà ogni fattore sferico 
uguale al cono , che ha la bafe uguale al- 
la fua fuperficie sferica , e 1’ altezza uguale 
al.raggio della sfera . Ch’ è ciò , che_ bifo- 

gnava dimortrare. 

» 

COROLLARIO I. 

i 

i8i. Quindi la sfera fta a qualunque fuo 
fettore , , come la fuperficie. della sfera alla 
fuperficie sferica del fettore ( §138 ) , e 
confeguentemente come il diametro della 
sfera all’ altezza della portone sferica coH- 
tenuta nel fettore. 

COROLLARIO IL » 

' ^i8z. Eflèndo in oltre la fuperficie sferica 
fettore di sfera al cerchio maflimo 
dell’ifteffa sfera , come l'altezza della por- 
zione sferica , contenuta nel fettore , alla 
nietà del raggio della sfera , o come il dop- 
> pio della detta altezza all’ intero raggio 5 
farà il cono ,* che ha la bafe uguale alla fu- 

per- 
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perfide sferica del fettore , e l’altezza uguale 
al raggio della sfera, o fia il fettore sferico 
uguale al cono , che ha< la bafe uguale al 
cerchio malRmo della sfera , e 1’ altezza il 
doppio deir altezza della porzione sferica 
COTI tenuta neirifteflo fettore. E perciò ogni 
■ fettore sferico è uguale al cilindro , che ha 
'■ per bafe il cefchio maflimo della sfera , e 
per brezza i due terzi dell’ altezza della 
porzione sferica contenuta nel fettoìre . 

COROLLARIO III. 

183. Onde due fettori, appartenenti’ all’i. 
fìeifa sfera, fono tra loro nella ragione delle 
• altezze delle porzioni sferiche contenute ne’ 
medefimi fettori . Due fettori poi , apparte- 
nenti a sfare diyerfe , fono tra loro in ra- 

f [ione compofta dalla duplicata de’ raggi deli, 
e sfere , e da quella , che hanno le altezze 
delle porzioni sferiche contenute ne’ fettori^ 
e perciò, fe i fettori fono fimili , e confe- 
guentemente fimili le porzioni contenute in 
cfli • perchè le altezze delle porzioni in ta- 
le cafo ^fono nella ragione del raggi delle 
sfere ; i fettori in tale cafo faranno in tri- 
plicata ragione de’ raggi delle sfere . 

. PROP. X. TEOR. X. 

184. Ogni porzione sferica è uguale al ci- 
iindrOf che ha per bafe il carcbìo , il cui rag~ 

gio 
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gio è r al te^^a delPjJltffa porzione ^ e per aU 
il raggio della sfera , diminuito , della 
tere^a parte dell' ijìtffa attenga della porzione. . 

DIMOSTRAZIONE. 

Sia LAN una porzione qualunque della Fig.38. 
sfera ACBE . Sia AP T altezza' di tale por- 
zione , e fià prolungata in B . Sicno di piìr 
LA NO il fettore, che contiene la porzio- 
ne LAN,' e LP un raggio del cercKio LN. 

Sarà il fettore LA NO al cono LNO’ in 
ragione compofta dalla ragione della fuperfì- 
cie sferica LAN al cerchio LN , 'o fia di 
AB: BP ( %i 66 ) , e da AO : OP ( § 
perciò in ragione compofta dalla ra- 
gione del doppio, di AO alla fomma diAP, 
e del, doppio di-PÓ , e dalla ragione di AO: 

OP , e confeguentemente come il doppio 
del quadrato di AO, o come il doppio de’, 
quadrati di AP , e PO, una col quadruplo 
del rettangolo fatto da AP, e PO allafom- ' 
ma del rettangolo fatto d'a AP e PO , e 
del doppio del quadrato di OP . Onde , di- 
videndo , farà la porzione sferica LAN al 
cono LNO , come L fomma del doppio \ 
del quadrato di AP , e del triplo del ref» 
tangolo fatto da AP , e PO alla fomma * 
del rettangolo fatto da AP e PO , e del 
doppio del quadrato di OP ( §275 deìtom, 

2 ) . E’ in oltre il cono LNO al cono, che 
ha per bafe il c^chio deferì tto col raggio 

a'^p. 
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AP, e per altezza l’iftefla AP, in ragione 
compofta alalia ragione del quadrato di LP 
al quadralo di AP , o dalla ragione di BP: 

PA , c dalla ragione di OP : PA , ovvero 
compofta "idalla ragione della fom ma di AP, 
e del doppio di PO ad AP, e dalla ragione 
di *PO< AP , vale a dire in ragione della 
fomma del rettangolo fatto da AP c PO, 
c del doppio del quadrato di PO al quadra- 
to di AP. Sjcchè, ordinando, farà la por- 
zione sferica LAN al cono, 'che ha perba- 
fe il cerchio, il cui raggio è 'AP , e per 
altezza riftefta AP , come la fomma del 
doppio del quadrato diAP, e del triplo del , 
rettangolo fatto da AP ' e PO al quadrato 
di AP , o come due terzi di AP una con . 
PO alla terza parte dì AP; 'e confeguente- 
mente come il cilindro , che ha per bafe 
il cerchio deferìtto col raggio ÀP ,^’e 
altezza due terzi di AP una con PO , ài 
cilindro , che ha pure per bafe il cerchio 
deferitto col* raggio AP, e per altezza un 
terzo di AP . 'Ma il fecondo di sì fatti ci- 
lindri è uguale al cono ,' che ha per bafe 
il cerchio deferitto col raggio AP , e per 
altezza Tiftefla AP ( ^134 ) • Dunque il 
cilindro , che ha per bafe il cérchio deferit- 
to col raggio AP , e per altezza il raggiò 
della sfera , diminuito della terza parte dell* 
altezza AP della porzione sferica LAN , è 
uguale airiftelfa porzione LAN ( ^244 dd 
tom .%) . Ch’è ciò, che bifognava dimoftrare. 

. . - CO- 
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185. Qjindi porzioni sferiche fono tn 
loro in ragione comporta dalla ragione de* 
quadrati delle loro altezze , e da quella de’ 
raggi delle sfere , diminuiti .delle terze parti 
delle medefime dette altezze * c ’ perciò, fe le 
porzioni fono fimili , nel "qual cafo fono 
nella ragione de’ raggi delle sfere e le al- 
tezze, e confeguentemente i raggi diminui- 
ti delle terze parti delle ifteffe altezze* fono 
allora le porzioni in ragione triplicata di 
quella de’ raggi delle sfere , o di quella del- 
le loro altezze . 


COROLLARIO II. 

18^. In oltre, fe un. fettore sferico, cuna 

S srzione sferica appartengono si, o no all’ i- 
erta sfera, farà il fettore alla porzione in 
ragione comporta dalla ragione del quadrato' 
deh raggio della sfera , a cui appartiene il 
fettore , al quadrato dell’ altezza della por- 
zione , e dalla ragione delle due terze parti 
dell* altezza della porzione , contenuta nel 
.fettore , al raggio della sfera , a cui appar- 
tiene la porzione , diminuito tale raggio 
della terza parte dell’altezza della medefraa 
porzione. 


Tom.lVf 


H’ 


CO- 


D_^ilized by Google 


1 


114 ’ E L E E N T I * 

/ 

COROLLARIO ,111. ^ 

187. Finalmente ogni sfera, Ilari a qua. 
lunque fua poraione in ragione comporta 
da quella .del quadruplo del quadrato del 
-raggio della sfera al quadrato dell’ altezza 
della porzione, e da quella del terzo del rag- 
gio della sfera all’ iftefso 'raggio diminuito 
del terzo dell’ altezza della porzione. 

A V VER tiMENTO. 

>.4 

* 188. Si noti che, quanto s’ è detto fin 
Fig.jS. qui , fa chiaramente conofcere. I . che ’l fo- 
lido CODA , racchiufo dagli quadranti CO A, 
DOA di cerchi martimi -della sfera ACBEi 
dalla fuperficie sferica CAD ,-e dal fettorc 
circolare COD, è uguale al cono , che ha 
la baie uguale alla fuperficie sferica CAD , 
e l’altezza uguale al raggio AO della, sfc. 
ra, e confegucntemente è il doppio del co- 
no, che ha la bafe uguale al fettore circo- ^ 
lare COD, e l’altezza uguale al raggio OAj 
II. che ’l folido racchiulo dagli mezzi cer- 
chi ACB, ADB, e dalla fuperficie sferica 
ACBD è uguale al cono , che ha la bafe 
uguale alia detta fuperficie sferica ACBD, 
€ r altezza uguale al raggio della sfera , e 
confegucntemente è il quadruplo del cono , 
che ha la bafe uguale al fettore circolare 
COD , c l’ altezza uguale al raggio- AO ; 

III. 
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UT. che’l.folido racchiufo dagli fpaz) cir- 
colari APL, APM, LPM, e dalla fuper- 
iìcie sferica AM è uguale alla differenza 
de’ due coni , che hanno , uno la bafe ugua- 
le alla fuperficie sferica LAM, e l’altezza 4 
uguale al ragglp della sfera , l* altro la 
baie uguale al lettore^ circolare LPM, el* 
altezza uguale alla perpendicolare OP , ca- 
lata fui piano LPM dal centro Odella sfe- 
ra * IV. che’l foJido sferico racchiufo dal trian*Fig.4T. 
golo sferico ABCj fatto da archi di cerchi 
é dagli fettori AOB , BOC.COA. 
di cerchi maflimi » è uguale al cono, che 
ha la bafe uguale al triangolo sferico ABC, 
e 1* altezza uguale al raggio della sfera * V.F!g.4a. 
che il folido raccbiufó dalla porzione ABC 
di cerchio maflimo, dalla porzione ADC 
di cerchio minore, e 'dal la fuperficie sferica, 
comprefa tra gli archi ABC, ADC, è 
guale alla differenza di due coni , che han- 
no, uno la bafe uguale alla defta fuperficie 
^sferica, e l’altezza uguale ' al raggio della 
rsfera , e 1* altro la bafe uguale alla porzio- 
ne circolare ADC , « 1 * altezza uguale al U 
perpendicolare calata fu ADC dal centra ^ 
della sfera ; VI. finalmente che *I folido ' 
sferico, acchiufo dalle porzioni AOC,AEC 
di cerchi minon , e dalla fuperficie sferica, 
comprefa tra gli archi ADC, AEC , èu- 
guale al cono, che ha la bafe uguale alla ’ 
detta fuperficie sferica , c T altezza uguale 
al raggio della sfera , toltane la differenza di 1 
• ^ ' ' Ha duo 
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«lue altri , che hanno le hafi uguali alle portio. 
ni circolari A DC « A EC , e le altezze uguali 
rifpsttivamente alle perperidicolari calate fui. 
le mcdefimc porzioni dal centro dellasfera. 


f 1 • 

C A P. V. 

» ’ 

• ■ * * 

Delle' ragioni^ che pàjfano tra la 
, 1 sfera , e, piti corpi intorno a lei 

circoferitti e per riguardo delle 
loro fuperficie , • e per riguardo 
delle' loro foliditd, 

■ ’ t E ■ M A. 

l8p. Se un piano tocca una sfera, la ret^ 
ta,' che ^congiugne il centra dello sfera col pun- 
to dii contatto , è perpendicolare alf tfteffo 
piano . . 

dimostra:5ione. 

Eig.43* Tocchi il piano LM la sfera ABC in A. 
^ Dal centro O della sfera ai punto A'fi ti- 
ri. il ra^io ÒA . Se non farà OA perpen- 
ilicolare a LM , farà perpendicolare a LlVt 
l’altro ra^io prolungato OP.S’unifca la ret- 
^ P A. Sarà r angolo OPA retto (§ 4 ); onde 

CAP fìxk nùnorc del retto . Per la qual 

' ^ ' cofa ‘ 
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cofa farà OA maggiore di OP ( dei 

tom. 2 ) I II Ae è impoffibile . (Dunque 
OA è perpendicolare al piano LM . Cli’ è 
ciò, che bife^nava diraoìlrare . ‘ “ 

PRQP. XI. TEOR. XI. 

ipO. Qualunque corffo , terminato da fupèym 
fide piane y e circaferìtto intorno ad una sfera 
fia alla sfera , come la fua fuperficit alla 
Superficie della sfera . 

DIMOSTRAZIONE. 

• S’intenda il corpo divifo in quante pi- 
ramidi fi può dividere , intendendo tirate' 
delle rette dal centro della sfera a tutti gli 
fuoi angoli. Avranno sì fatte piramidi tut- 
te per altezze i raggi ( § prec. ) . Orde L* 
intero corpo farà uguale a ,una piramide , 
che avrà per baie la fua' fuperficie , e per 
altezza il raggio della sfera . E’ anche la 
sfera uguale a urr. cono , o a una piramide, 
che ha per bafe la fua fuperficie, e per altez- 
za r iflelTo raggio ( §117 ). Dunque il cor- 
po circoferitto alla sfera Ila alla sfera , co- 
me la fua fuperficie alla fuperficie della 
sfera ( &128 ). Ch’è ciò , che bifognava 
dimodrare . . , 


CO-, 
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CORO;*LARIO. 

i^i. E {Tendo la fuperftcie del cubo cir* 
cofcritto a una sfera il feftuplo del quadra* 
to del diametro della sfera j il cubo circo- 
fcritto a una sfera (farà alla sfera , come il 
felluplo del quadrato del. diametro della sfc. 
ra al quadruplo del cerchio mallimo, e con* 
feguentemetite come ó: ,3 . 141 , come è 
facile ad avvertire. 

PROP. Xn. -TE OR. XIL 

jpz. Se UH cilindro retto è circofsritto intorno a 
una ‘sfera ,• farà nella ragione di 3 : z sì la 
fuperficie intera del cilindro alla Superficie del» 
la sfera , che la folidità del cilindro a quella 
della sfera . , • - 

DIMOSTRAZIONE. 

Imperciocché la fuperficie cilindrica' del ci* 
lindro retto circofcritto intorno alla sfera ugua- 
glia la fuperficie della sfera, e confeguentemen- 
te è quadrupla del cerchio maffimo della 
sfera ( §ido ), o della bafe deU’iftelTo ci- 
lindro. Dunque la fuperficie intera di si fat- 
to cilindro farà alla fuperficie della sfera / 
cóme il feftuplo del cerchio maffimo della 
sfera al quadruplo dell’ iflelTo cerchio, o co- 
me 6 : 4 , ovvero come 3: z. 

. -e ' T_ 
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In oltre il cilindro retto circnCcritto intorno 
alla sfera è il triplo del cono dell’ ifteffa bafo, 
e deirifteffa altezza ( V34 ) , c perciò è 
il feftuplo del cono, che ha per bafe ilcer- 
chio maffimo della sfera , e per altezza il 
raggio . E' anche di quello cono il quadra* 
pio la sfera (• ^lyp ) . Dunque il cilindro 
retto circoferitto intorno alla sfera (la alla sfera, 
come 6 ’. 4, o come 3: a . Ch’ è, quanto 
bifognava dimollrare . ' 

COROLLARIO. 

195. Dunque il cilindro retto circoferittO 
intorno alla ^era, la sfera , e’I cono retto dell* 
iftèfla baie , e dell’ iflefla altezza del cilin* 
dro fono tra loro nella ragione di 3 , i , 

1. Onde il folido, che refta , 'togliendo la 
•sfera dal cilindro, è uguale ’al cono* e così 
ancora il folido, che rella, togliendo la mez- 
za sfera' dal cilindro retto intorno a lei cir- 
coferitto è uguale al cono maffimo ifcritto 
nell’ idelTa mezza sfera . ’ . 

t • 

PROP. XIII. TEOR. XIII. 

194. S« intorno a qualunque sfera DEF p;g,^ 
è cìrcofcrhtq il cono equilatero v 

€ono retto y che ha il diametro tAB della ba^ 
fe \ e i lati jfC , C5 , che formano il triann 
goto equilatero vfBC ; fard il cono alla tfe» 

H 4 
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ra sì per riguardo delle toro Juperficte , ebe per 

riguardo delie loro folidità nella ragione di 

4 

DIMOSTRAZIONE. 

S’ intenda nel cono tirato l’ alfe PC , che 
paflcrà pel centro O della sfera DEF. Sarà 
OC il raggio del cerchio circofcrittibile intor- 
no al triangolo equilatero ABC ; onde farà OC 
il doppift di OP, come è facile ad intendere. E’ 
pure AC il doppio di AP. Dunque, eflèn- 
do il quadrato di AC il triplo del quadra- 
to di OC ( §200 del tom.z ), farà il qua- 
drato di AP anche il .triplo del quadrato 
di PO , e confcguenternentc il cerchio AB 
il triplo del cerchio maflimo della sfera . 
Ma la fuperficié intera del cono ABC è il 
triplo del cerchio AB ( § P5 ) , e la fu- 
.perfcie della sfera è il quadruplo. 'del fuo 
cerchio maflimò ( §ido ) . Dunque la fu- 
pcrficie intera del cono ABC Ila alla fuper- 
ìcie della sfera DEF nella ragione di 9 : 4. 

In oltre il cono *ABC fta alla sfera DEF 
5n ragione comporta dalla ragione della ba- 
fe AB alla fuperficie sferica DEF , e dalla 
ragione di PC: -PO ( ^«^7 ) -> Ma la pri- 
ma di tali ragioni componenti uguaglia la 
ragione di 3 : 4 , e la feconda uguaglia 
quella di 3 : 1 . Dunque la ragione del co- 
no ABC alla sfera DEF è uguale alla ra- 
gione di p: 4. Ch’è quanto bifognava di- 
mortrarc . 

CO- 
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t ' 

COROLLARIO I. , ; 

ipS-Quindi il cono equilatero circofcritto 
intorno alla sfera, la sfera, e’I cilindrò quadrato 
circofcritto intorno airifiefla sfera fono tra loro 
e nelle fuperficie , e nelle folidità nella' ra- 
gione di p , 4 , 6 , -E perciò il cono equi- 
latero, e ’l cilindrò quadrato, circofcritti 
entrambi infoino aH’iflefL sfera, e nelle fu- 
perfìcie, e nelle fqlidità fono tra loro pure 
, nella ragione di p : 6 ^ o di q : 2 . 

COROLLARIO IL 

ElTendo in oltre il cerchio AB il 
triplo del cerchio maffimo della sfera DEF, 
c l’altezza fC del cono ABC al diametro 
FF della sfera, come 3:2. Sarà alla ra- 
gione di ^ : 2 uguale pure sì la ragione 
della bafe del detto cono equilatero alla 
fomma delle bafì del detto cilindro quadra- 
to, che 'la ragione dell’ altezza dell’ ifleflb 
cono all’altezza del medefimo cilindro. 

COROLLARIO III. 

A 

197., Finalmente , elTendo la fuperficie 
-femplice del cono ABC il doppio della fua 
bafe AB (§95) , c la' fuperficie cilindrica 
del cilindro quadrato , circofcritto intorno al- 
la medefima sfera DEF, il doppio della fom- 


f\% E t * M É K T r 

jna delle due fue bafì. Saranno pure le fu* 
perfide femplid del cono equilatero, e del 
cilindro quadrato, circofcrkti entrambi in- 
torno alla medelìma sfera , nella ragione di 

3 r * • - ’ , ^ 

l ’ . • » 


W$ne M ttrzp' Libro. 
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V 

L I R B O IV. 

. ^ 


Delle grandezze delle fuperficic, 
' e < delle folidità di più altri 
corpi ^ che occorre fpeflb nel- 
la pratica ^ dover determinare. 


C A P. I. 

Della grand €7^' della fuperjiett. 
curva , che fi può confiderare co^ 
me defcritta da qualunque arco 
' di cerchio , mojfo con una per^ 
fetta rivoluzione intorno a qual» 
fivoglid retta , divérfa dal dìa^- 
metro ; e 'della grandezj:^ del 
folido ^ ' che ha per termine. U 
niedefima fuperficìe* 

PROP. 


1 


114 , Elementi 

P R O P. I. ‘ T E O R. I. 

ip8. Sfa un arco dì c&rcbìo , il cui 

centro fia O , e CD fia una retta qualunque , 
che non paffa per 0. Dagli punti %A ^ -B , * 

O fi calino JlC , BD , OL perpendicolari a 
CD. Dico che la fuperfide curva , che deferì- ^ 
ve /’ arco' ..4B , girando la figura mifiìline'a 
.udCDB con una perfetta rìvo'.ugjone intorno a 
CD, è uguale alla fom'ma , o- alla differenì^a, 
fecondochè CD ^cade fotta , o fopra del centro 
O, de' rettangoli fatti, uno dalla retta CD , 
e dalf intera periferia j di cut F arco è 

parte , e P altro dall* arco .AB , e dalla peri- 
feria del cerchio deferitto col raggio OL , 

pIMOSTRAZIO NE. 

. Per O fi tiri PQ_ parallela a CD ; e da 
qualunque punto E dell’ arco AB fi cali 
ÉF perpendicolare a CD . S’ intendano in 
oltre tirate GH parallela , e infinitamente 
vicina a EF, e Gl parallela a CD. Final- 
mente fi congiunga OE . Potendoli éenza er- 
rore fenfibile prendere EG per una retta , 
ed EFHG per un rettangolo* fi potrà anche 
prendere lenza fenfibile errore il folido ,‘che 
il detto reftangoletto genera , girando lo 
fpazio ACDB intórno a CD , per un pic- 
cioliffimo cilindro . Sicché la fuperficie ■, che 
deferivo EG fi può prendere uguale al Ver- 
* "> ' ' • tan» 
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tangolo fatto, da ÈG , e dalla periferia del 
cerchio defcritto col raggio EF (§ ^à)t 
e perciò uguale alla fortima , o differenza» 
fecondochè CD cade fotto , o fopra del cen- 
tro O , de’ rettangoli fatti , uno da EG , e 
dalla periferia del cerchio defcritto col rag- 
gio -EK » e r altro fatto da EG, e dal- 
la periferia del cerchio defcritto col rag- 
gio FK, o OL. Ma , cffendo EG : Gf, 
come OE : EK , o come la periferia del 
cerchio defcritto col raggio OE alla perife- 
ria del cerchio defcritto col raggio EK.( ^ 
34Ò., tem. 2. ) , il rettangolo fatto da 
EG e dalla periferia del cerchio defcritto 
col raggio EK uguaglia, il rettangolo fatto 
da Gl, o FH , c dalla periferia dcf cerchio 
defcritto col raggio OE 
2 ).' Dunque la detta fuperfìcietta, qhede- 
fcrivc EG , è uguale alla foraraa , o diffe- ' 
rcnza , .fecondochè CD , cade fotto , o fopr^ 
di O ,• de’ rettangoli fatti, uno da FH-,» 
dalla periferia del cerchio deCcrittp col rag- 
gio OE , e 1 ’ altro fatto da EG , e dalla pe- 
riferia del cerchio .defcritto col raggio OL. 
DelF iffeffb modo fi dimofira cflere -la pic- 
ciola fuperficie , che defcrive nella fuddetta 
rivoluzione ogni altro elemento dell’ arco 
AB, uguale al rettangolo fatto dall’ elcmen- 
corrifpondente di CD , e dall’ intera pe. 
riferia, di cui Inarco AB è. par te, aggi un, 
tovi , o toltovi, fecondochè GD cade lotto, 
o fopra di O, il rettangolo fatto dall’ eie* 

mea. 


f 
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mento dell’arco AB, t dalla {jcriferla del 
cerchio defcritto col raggio OL • ’ Per la 
qual cofa l’ intera fuperncie curva che de» 
icrive r arco AB , girando la figura 
• linea ACDB intorno a. CD con una perfet- 
ta “rivoluzione, è uguale ‘alla fomtna ,o dif- 
ferenza, fecoodochè CD' cade fotio ..ofopra 
di O, de’ rettangoli fatti, uno da CD, c 
dall’ intera periferia, di cui l’arco AB è 
parte , e l’ altro dall’ ateo. AB , e dalla pe« 
riferia del cerchio defcritto col raggio OIm 
C h’è ciò, che bifognava dimofitare. 

COR O L L A R I O. 


s 


Eflendo, compito il nyezze cerchio 
-PABQ,, la falcia sferica , che deferiverebbe 
r arcò AB , fe -il mezzo cerchio PABCi 
«rafie intorno a PQ, uguale al rettangolo 
tatto da XY t o da CD,' e dall’intera pe» 
rifcj'ia, di cui l’arco AB è parte(^ióa). 
Sarà la fuperficie, che deferive l’arco AB, 
girando la .figura CABD intorno a CO, u- 
guale alla falcia sferica , che deferiverebbe 
rifiefib arco 'AB, fe il mezzo cerchio PA» 
BQ. giraffe intorno a PQ., aggiuntovi , :o 
toltovi, fecondochè CD cade fotto, o fo- 
. pra il centro O , la fuperficie del cilindra 
retto , che ha per bafe il cerchio defcritto 
col raggio OL , e per altezza una retta 
uguale all’arco AB»* , . , , 

' \ .. PROP, 
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PROP. II, TEpR. IL 

« ^ A * ' 

k 

200 . Sta un ateo di cmbio , il cui tìg^ 
centro fia O ^ e CD fia una retta qualunque. 

Dagli putiti B, e 0 pt calino BD, 

OL perpendicolari a CD . Dico effere la fuperm . 
fide curva ^ che 'deferive l'arto ,4B I girando 
la fi^ra mijiilinea ,ACDB con ‘ una ^ perfettm ' 
rivoluzione intorno a CD , uguale al reUango» 

10 fatto daW arco, v/5 , e dalla periferia del 
cerchio deftritto col raggio OL, toltone {‘altro 
fatto dalla retta CD , e dalla periferia intera^ 
di cui è parte V arco ,/fB . 

, t> I M O S T R A Z I Q NE. 

' Per O fi tiri PQ parallela a GO* e (f«< 
qualunque punto E dell’ arco AB ’fi cali 
EF perpendicolare a CD , e fi prolunghi 
in K. S'.intendano in oltre tirate HM pa« 
rallela^ e infinitamente vicina a FK , e Gl 
• parallela a PQ_ Finalmente fi conaiunsa 

11 raggio OE . Siccome s* è dimofirato nel» 

la.prop, prec. , cosi fi può anche qui di» , 
mcltrare che , girando lo fpazio ACDB in- • 
torno a CD , l’archetto EG deferiva un;^' . 

picciola fuperficie uguale al rettangolo fat- 
to da EG , e dalla periferia del cerchio de» 

, *'“88Ì° « perciò uguale al rettan- 

golo fatto da EG , e dalla difierenza dell^ 
peritene de’ccrchi deferitti co’raggi FK,KE, 

> o OL » 
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o OL , KE . Ma il« rettangolo fatto da EG 
e dalla periferia del cerchio deferitto col 
raggio KE è uguale al rettangolo fatto da 
* Gl, o EH, e dalla periferia" del cerchio de- 
feritto col raggio OE . t)unque la detta 
picciola fupcrhcie , che deferive EG , è u- 
guale al rettangolo fatto da EG , ' e dalla 
periferia del cerchio deferitto col fagg’® ’ 
OL , toltone l’ altrò fatto da FH , e dalla 
periferia intera, di.cui 15 parte i’areo AB. 
DeU’ifteffo modo fi dimoflra che là 'pìccio- . 
la fuperficie, che nella fùddeita rivolazione 
deferive ogni altro elemento dell’ arco 'AB , 
è uguale al rettangolo fatto dall’- ifteflb eie- 
mento demarco AB , c dalla periferia del 
cerchio deferitto col raggio OL,, toltone l’ 
altro fatto dall’elemento corrifpondente del- 
la retta CD, e dalla'periferia intera , di cui 
'è parte Tarco AB. Per la qu'ai cofa l’inte- 
ra fuperficie, che deferive 1 arco AB, è u-, 
guale al' rettangolo fatto dall’ arco AB , c 
dalla periferia del'cerchio deferito col rag- 
•'gio OL, toltone 1’ altro fatto dall’ infera 
•• periferia, di *cui è «parte 1 arco AB,* e dal- 
la retta CD‘, Cb’ è ciò, che bifognava di- 
mofirare. 

'COROLLARIO!. 

• / « 

. 201. Effendo, compito il mezzo cerchio 
PABci, sferica, che deferiverebbe 

l’arco ab, le il mezzo cerchio PABQ g«- 
'■ ’ raf- 


f 
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rafie Intorno a PQ. , uguale al rettangolo 
fatto da XY , o CD , e dalla periferia in* 
tera, di cui è parte l’arco AB ( ^162 ) , 
Sarà la fuperficie, che dd'crive T arco AB, 
girando "ACDB intorno a CD , uguale al 
rettangolo fatto dall’ arco AB, «e dalla pe- 
riferia" del cerchio defcritto col raggio OL, 
toltane la fafcia sferica , che 1’ ìftcflb arco 
AB defcriverebbe , fe il mezzo cerchio 
PABQ giraffe intorno a PQ. 

COROLLA R I O IL 

102. Se CD fai^ tangente in qualunque 
punto dell’ arco AB ; la fuperficie , che de> 
Icriverà allora 1 ’ arco AB ^ girando <la fìgu-. 
ra 'ACDB intorno -a CD , farà' uguale al 
rettangolo fatto dalla periferia intera , di' 
cui è parte l’arco AB , e dalla differenza 
della tangente CD dall’ arco AB . 

^ COROLLARIO III. 

103. Sia di pili 1 ’ arco AEI «fituafo ìn^ 

modo per rifpetto. di 'AB , che la lua cor*'^ 
da AI fia perpendicolare ad AB . Pel centro 
O dell’intero cerchio fi tiri-'OE parallela 
ad AB, c dagli punti O, ed E fi calino OD, 
EG perpendicolari a BA prolungata in G . 
Girando la porzione AEI intorno a BA , 
confcrvandofi'. intanto Tempre Al. perpendi- 
colare ad. AB , l’arco EI defcriverà una^ 
.«• A Tom.lV, I fu- 


1^0 ’ Elementi 

fupei-ficie uguale al rettangolo fatto dall'ar- 
co EI, e dalla periferia del cerchio deferir- 
lo col raggio OD , una col rettangolo fat- 
to. da GA , e. dall’ intera periferia , di cui EI 
è parte ( ^ 1 98 ) ' c l’arco AE deferiverà una 
fuperficie uguale al rettangolo fatto dall’ar- 
co AE, e dalla periferia del cerchio deferit- 
to col raggio OD, toltone l’altro fatto da 
. GA, e dall’intera periferia , di cui EA è 
■ parte ( § 200 ) . Sicché l’ intero arco AEI 
nplla detta rivoluzione deferiverà una fuper- 
fìcie uguale al rettangolo fatto dall’ intero 
arco AEI e dalla periferia del cerchio de- 
fcritto col raggio OD. 

COROLLARIO IV. 

204. Quindi la fuperficie , che deferiva, 
1’ arco EI nella detta rivoluzione , eccede 
quella , che deferiva AE , del doppio del 
* rettangolo fatto da AG , o EL , e dalla pe- 
riferia intera, di cui AEI è parte , o del 
doppio della fuperficie sferica , che deferive- 
rebbe EI , o EA , fc lofpazio ELI , o ELA 
giraffe intorno a EO ( 

LEMMA., 
j • 

.48 205* Sta >AC la fomma dì due rette qua- 

lunque , BC . Dico che il cerchio , che b0 
per raggio %AC , è uguale alla fomma de' cer- 
eh) i chi hanno per raggi vfB ^ BC ^ una col 


Di Geoinietria Solida . 131 

rettangolo fatto 'dalla periferia tf uno dì effi , 
e dal raggio dell' altro . ’ 

i 

DIMOSTRAZIONE. 

Si. formi fu AC il mezzo cerchio ADC; 
e ,• innalzata da B falla retta ■ AC la per- 
p^dicolarc BDJ fi congiungano AD,^ DC. 
Sarà il cerchio , che ha per raggio AC , 
alla fpmriia di quelli , che hanno per rag- 
gi AD , DC , come , il quadrato di AC 
alla fomma de' quadrati di AD v DC ( ^ 
34^ del tom.z ) . Ma il quadrato di AC u- 
guaglia la fomma de’ quadrati di AD , DC 
^ 13Z del tom.z ). Dunque il cerchio , che 
ha per raggio AC anche uguaglia la fom** 
ma di quelli , che hanno per raggi AD , 
DC ( §244^/?/ tom.z ). Similmente fi'"di- 
mofira .che ’l cerchio, il cui raggio è AD , è 
uguale alla fomma di quelli , che hanno per 
faggi AB, BD * e che il cerchio , il cui 
raggio è DC , è uguale alla fomma' di qucK 
li , che hanno per raggi CB , BD . Sicché 
il cerchio, che ha per raggio AC, è ugua- 
le alla fomma di quelli , che hanno per rag- 
gi AB , BC , una col doppio di quello , 
che ha per raggio BD . In 'oltre , effendo 
AB , BD , BC continuamente proporziona- 
li { ^ del tom.z ), farà AB: BC, co- 
me il quadrato di AB al quadrato di BD 
( § z 6 p del tem. 2 ) ; e perciò le periferie 
de’ cerchi , che hanno per raggi AB , BC, 
I 2 fo- 


i 
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fono tra loro nella ragione de’ cerchi ,che 
hanno per raggi AB , BD ( ^345 del tom. 
2 ) ; e confeguentemente nella ragione de’ 
medefimi cerchi è anche, la ragione de’ ret- 
tangoli fatti dalle dette periferie , c dalla 
retta AB ( ^322 del tom.x ) . Ma il ret- 
tangolo fatto dalla periferia del cerchio , 
che ha per raggio AB, e dall’ iftefla AB è 
il doppio del cerchio , che ha per raggio 
AB (34? del tom.i ). Sicché il rettangolo 
fatto dalla periferia del cerchio, il cui rag- 
gio _è<BC, e da AB è pure il doppio del 
cerchio, che ha per raggio BD. Dell’ iftef- 
fo modo fi dimoftra effere il rettangolo fat- 
to dalla periferia del cerchio , che ha per 
raggio AB, e da BC il doppio del cerchio, 
che ha per raggio BD. Per la qual cofa 
il cerchio, che ha per raggio AC , è ugua- 
le alla fomma de’ cerchi , che hanno per 
raggi AB , BC , una col rettangolo fatto 
dalla periferia d’ano di elfi , e dal ràg- 
gio dell’ altro . Ch’ è ciò , che bifognava di-; 
moftrarc . ' - • • 

AVVERTIMEN TO. 

7,06. Si noti che d’ una maniera confi- 
mile fi può anche dimoftrare cheli cerchio, 
che ha per raggio la retta AB , differenza 
delle due AC , CB , è uguale alla fomma 
dei cerchi , che hanno per raggi le rette 
AC, CB,- toltone il rettangolo fatto dalla 

' pc- 
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periferia d- uno di efli, c dal ra3gio dell’ 
altro . , - 

I * 

' PROP. ITI.* TEOR. III. 

107. t ^ fuppofìo nella ^‘g' 4 S« 

prep. I . . Dico che U folide, che genera lo fpa^ 

Xjo tACDB"^ girando con una perfetta rivolu- 
•(ione intorno a CDy è uguale alla fomma del 
folido sferico , .e del cilindro retto , che lo fpa^ 

H^io ■ circolare u 4 XYB y e’V rettangolo CXTD 
generarebbero rifpettivamente , Je giraffero inm 
torno a PQ_'y aggiuntovi , 0 toltovi , feccndom 
thè CD cade fotto , o [opra del centro 0 , il 
prifma , che ha la hafe uguale allo fpa^io ehm 
colare ,AXYB , e l' alte^ga uguale alla perifem 
ria del cerchio defcrltto col raggio OL . ' 

DIMOSTRAZIONE. \ ‘ ' 

"3 ■ • 

S’ intenda la preparazione fatta nella prop. 

1. . Si potranno fenza errore fenfibile pren- 
dere i piccioli foli di , ^he generano FEGH, 
girando intorno CD , e KEGM , girando 
intorno PQ, per piccioli cilindri. ElTendo 
il cerchio , che ha per raggio FE uguale 
alla fomma de’ cerchi , che hanno, per rag- 
gi FK , KE , aggiuntovi , o toltovi , fecon- 
dochè CD cade lottò , o fopra del centro 
O, il rettangolo fatto da KE , e dalla pe- - 
riferia del cerchio deferì tto col raggio FK, ^ 
e OL . Sari' il cilindretto , che ha per al- 
I 3 tei- 
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tezza FH , e per bafe il cerchio defcritto 
col raggio FE , uguale alla forama de’ ci- 
lindretti , che hanno 1’ iftefla altezza FH , 
e per bali i cerchi deferirti co’ 'raggi FK , 
KE , aggiuntovi , o toltovi , fecqndochè CD 
cade fotto, o fopra 'di O, il parallelepipedo 
rettangolo fatto da FH , o KM , da KE , 
c dalla periferia del cerchio dpferitto col 
raggio OL , o fia il prifma , che ha la ba- 
fe uguale allo fpazio KEGM , e 1’ altez^ 
uguale' alla periferia del cerchio deferifto 
col raggio OL . Sicché il folidetto , che ge- 
nera FEGH girando intorno a CD , ele- 
mento del folido , che genera ACDB , gi- 
rando pure intorno a CD , è uguale alia 
fomma de’ cilindretti , che generano il ret- 
tangolo FM , ’e lo fpazio KEGM, girando 
intorno a PQ., o alla fomma de’ corrifpon- 
denti elementi del cilindro , e del folido 
sferico , che generarebbero il rettangolo CX- 
YD, e lo fpazio circolare AXYB , fe gi- 
raffero intorno- a PQ., aggiuntovi, o tolto- 
vi , fecondochè CD cade lotto , o fopra di 
O, il prifma , che ha la bafe uguale all’ 
elemento corrifpondentc EGMK dello fpa- 
zio circolare AXYB , e 1’ altezza uguale 
alla periferia del cerchio defcritto col rag- 
gio OL . L’ ifleflb fi può dimoftrare di tut- 
ti gli altri elementi componenti il folido , 
che genera ACDB, girando intorno a CD. 
Dun que il folido , che genera ACiDB , gi- 
ranclo intorno a CD, è uguale alla fomma 
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del cilindro retto,, e del folido sferico, che 
generarebbero il rèttangolo CXYD , c lo 
ipazio circolare AXYB , fe giraflero intor- 
no a PQ_^' aggiuntovi , o' toltovi*, fecondo- 
chè CD cade lòtto, o fopra di O, il prif- 
ma , che' ha la baie uguale' allo fpazio cir- 
eolare AXYB, e l'altezza uguale alla po- 
riferia del cerchio deferitto col raggio OL. 

Ch’ è ciò , che'' bilbsiiava dimoftrare . 

' ' ' FROP. IV. TEOR. IV. 

■ ■aog. " Sia r tjleffo , / è fuppo^o nella 

prop. 2: . Dico ejfcre il folido , ebe genera lo ^ 
fpaxjo c/iCDB , girando intorno a CD con una 
perfetta rivoluzione , uguale alla Jomma del 
tilindro retto , e del folido sferico , ebe rifpet. 
tivamente deferiverebbero il rettangolo CXTD ^ 

« lo fpaxio circolare k^XYB , fe girajfero tn- 
tarno a Pff , toltone il prifma , che ha la ba- 
fe uguale allo (pazjo circolare %AXYB , e Yal- 
tezz^ t*g»ole alla periferia del cerchio deferitto 
eoi raggio OL . 

DIMOSTRAZIONE. 

S* intenda la preparazione fatta nella prop. 

2 . Si potranno prendere fen/a errore i’enfi- ‘ 
bile i piccioli foHdi, che generano FEGH, 
girando intorno a CD , ed EGM K, girando in- 
tornoa PQ., per piccioli cilindri. EfiTendoil 
cerchio , che ha per raggio FE , uguale alla 
fomma de* cerchi, che hanno per raggi FK, 

I 4 KE, 
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KE , toltone il rettangolo fatto da KE , e 
dalla periferii del cerchio defc^itto col rag- 
gio FK o OL ( ^ xo6 ) . Sarà il cilin- 
dretto, che ha per altezza FH, e per bafe 
il cerchio dcft ritto col raggio FE „ uguale 
alla Ipmma de’ cilindretti , che hanno per 
altezza FH , e per bafi i cerchi defcritti 
co’ raggi FK, KE, toltone il paràljclepipe- 
do rettangolo fatto da FH, oKM, daKE, 
e dalla- periferia del cerchio defcritto col 
raggio OL , o fia ilprifma, che’ ha la bafe 
uguale allo fpazietto KEGM , c 1’ altezza 
uguale alla periferia del cerchio defctitto 
col raggio OL . Dunque il folidetto , che 
genera EFHG , girando intorno a CD, eie» 
mento del folido, che genera ACDB , gi- 
rando pure intorno a CD , è uguale alla 
fomma de’ cilindretti, che generano FKMH, 
EKMG , girando intorno a PQ. , o* alla 
fornata de’ wrrifpondenti elementi del ci- 
lindro, e del folido sferico, che generareb- 
bcro il rettangolo CXYD, e lo l^zio cir- 
colare AXYB , fe girafìèró intorno a PQ_, 
Toltone, però il prilrna , che ha la bafe u- 
guale all’ elemento EKMG corri fpondente 
dello fpazio circolare AXYB , e 1’ .altezza 
uguale alla periferia del cerchio defcritto 
col raggio OL . L’ ifteffo fi può dimoftrare 
per riìpetto a tutti gli altri elementi com- 
ponenti il folido, che genera ACDB , gi- 
rando intorno a CD. Sicché il folido, che 
genera ACDB , girando intorno, a CD , è 

' ugua- 
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Uguale alla fomma del cilindro retto, e del 
folido sferico , che generarebbero il rettane * 
golo CXYD, e lo fpazio circolare AXYB, 
fe giraflero intorno a PQ_, toltone il prifma, 
che ha la bafe uguale allo fpazio circolar© 

AXYB , e V altezza , uguale alla periferia del» 
cerchio defcritto col raggio OL . Ch’è cii^ ^ 
«he bifognava dimoftrare . ■ - . 

COROLLARIO. > 

* ^ '■ ■ ’ * ' 

>Sia la porzione tircòUre AlEI di- Fig.47. 
(pofta in modo per rifpetto di AB, che AI 
(la perpendicolare ad AB. Pel centro O dell’ 
intero cerchio fi tiri.OE parallela ad AB, 
e dagli punti O , ‘ed E fi calino' OD , EG 
perpendicolari ad AB prolungata in G. Gi- ; 
rando la figura racchiufa dalle rette EGv 
GA , AI, e dall’arco EI intorno ad AB, u 
Ija la foitima de’ folidi , che generanft la > 
porzione circolare AEI, e lo fpazio toifti- >- 
lineo AGE . Onde il folido , che genera la . 
porzione circolare AEI è uguale al folido, ,** 
che genera lo fpazio EGAI , toltone il folido, 
che genera lo fpazio EGA . Ma il primo.. * 
di quelli folidi è uguale alla fomma della 
porzione sferica, e del cilindro retto ^ che 
generano lo fpazio ELI, e ’l rettangolo GL, 
girando intorno a EO , aggiuntovi il prifma, 
che ha. la bafe uguale a ELI, e<l’ altezza 
uguale alla periferia del cerchio < defcritto 
col raggio OD ( § Z07 ) ; c ’l lecondo è 

ugua» 
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uguale alla fomma della porzione sferica , c del 
cilindro retto, che generano lo fpazio ELA, 
o ELI, e’I rettangolo GL , girando intor- 
no a EO , toltone il prifma , che ha la ba- 
fe uguale allo fpazio EL'A , e T altezza u- 
guale alla periferia del ceichio defcritto col 
raggio OD ( § 208 ) . Dunque il folido , 
che genera nella fi/ddetta rivoluzione 1’ in- 
tera porzione circolare AEI , è uguale al 
prifma , che ha la bafe uguale all’ iftelfa 
porzione AEI, e l’altezza uguale alia peri- 
V feria del cerchio defcritto col raggio OD . 


C A P. II. . 

- Delle grandeTS^ -i che hanno le fu- 
'perfide ^ e le folidità sì delle 
- Botti ^ cfie degli Sferoidi , 

■ DEFINIZIONE I. 

4p. Ilo. Contraflegnì ABCD quaìfifia botte. 
Si dirà la retta AD , eh’ è perpendicolare 
ai fdtodi AB, DC, della botte . I 

diametri AB , DC de’ fondi fi diranho 'le 
l,ar^be^^e minime -della botte . Finalmente 
il diametro EF del cerchio maflimo , che 
divide r altezza AD in due parti uguali, e 

, ad 

r 

• i 

f. . > 

f 
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ad angoli retti, fi dirà la Largherà maffi- 
ma della botte . ' ‘ 

.avvertimento. 

1 * * • 

atT. ‘SI noti che la curvatura AED d* 
ogni botte fi può fenza errore confiderà bile 
prendere per quella d’ un arco circolare-. 

Onde 'ogni botte fi può confiderare come 
generata da fina fpazio circolare RAEDS , 
che gira con una perfetta rivoluzione in- 

torno alla retta RS , che congiugne i ceit-, 
tri R , ic S de’ fondi , ed è confeguenteraen- 
te uguale, e p'àrallela all’altezza AD.- 

DEFINIZIONE II. 

aia. , Si chiama Sferoide ogni. Miào , che • 
fi può confideràre come generato da qualfi- Fig.47i 
voglia porzione circolare ACB, diverla dal e S® 
mezzo cerchio ,, moffa intorno la retta AB- 
con ;ana perfetta rivoluzione.' 

■ • ■ . .1 • ‘ . 

‘ DEFINIZIONE III. < 

T , . » 

a 13. Dello sferoide fi diranno la ret- 
ta AB; Cerchio maffimo quello, che' fi potrà 
confideràre come defcritto da DO, la qua- 
le divide J’ alfe AB in due parti uguali, • 
ad angoli retti , e Pov^ione generatrice la por- 
zione circolare, dalla quale fi pbtrà lo sfe- 
roide intender generato. 
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, DEFINIZIONE IV. 

•j 

114. 1,0 sferoide fi dirà rilevato , o /»- 
«avat» ^ fecondochè farà negU eftremì deli’ 
alfe rilevato in fuori, o incavato iirdentro. 

PRQP. V. PROBL. I. 

* » i 

> . . . 415. Date dì qualunque botte la maffimtt 

, ‘ ' largbex^a , la largheg^a minima-, e . Palteo^. 

'' 7^, ritrovare il centro dell' intero cerchio , e 

. - defcrivere le jpagìo circolare , dal quale fi puh 

ella confiderare come generata,' 

^ SoLuziqne.' 

E>g’4P* 1* Si faccia il rettangolo ARSD , che 

f abbia il lato AD uguale all’ altezza della 
*. ’ ■ botte, e ’l lato AR uguale alla metà della 

lat^hezza minima . , ' v 

2. Divifi i lati' AD , RS in due parti 
■ uguali in G, c P , fi congiunga GP, e fi 

prolunghi in E , finché PE 'fia uguale alla 
metà della larghezza maffima . 

3. Si prolunghi E P in O, finché EO fia 

t uguale alla metà della fomma di EG , e del* 

la terza proporzionale trovata in ordine a 
> EG , e GD * 

V 4. Finalmente col centro O , e- coll’ in- 

tervallo OE • fi deferiva l’arco circolare A ED. 
Dico elTere O 4I centro cercato , e R,A- 

EDS 
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EDS lo fpazio cercato . 

]?a ragione di ciò è da fé manifefta. 

PROP. VI. TEOR. V. 

ll'ó. Sìa RtJEDS lo fpa^ìo circolare ^ da 
cui fi puh intendere etefcriua una botte , e fi» 
O il centro dell* intero .cerchio . Sieno dì pik 
per O tirata XT parallela a RS , e le rffte 
%AR i DS- prolungate in L ^ e M. Dico che 
la' fuperficie interna della botte è Uguale all» 
differerf^a de' due rettangoli fatti , uno dalla 
periferia del cerchio defcritto col raggio OE , 
e d* altegga %^D , e /’ altro daW arco \>dED , 
e dalla periferia del cerchio defcritto col rag- 
gio OP ; e che il vano dell* ifleffa botte è u- 
guale alla fomika del foUdo sferico , e del ci- 
lindro retto y che^ generarebbero lo fpatfio circo- 
lare L.4EDM y e V rettangolo LRSMy figi^ 
eaffsro intorno aXTy toltone il prifmay che ha 
la bafe uguale allo fpaefto circolare LudEDMy 
. e /* altee:ga uguale alla pirijerì» del cerchio 
defcritto col raggio OP . 

t DIMOSTRAZIOIgE. 

j 

E' nota per gli ip8, e 207. 
AVVERTIMENTO. 

2i7.<Sì‘noti che » tirati ‘i raggi OA% 
, OD y lo fpazio circolare LAEDM è la fom. 


Elementi 

ina del fetto're circolare AOD, « de’ trian- 
goli rettangoli ALO , DMO ; e che il* fo- 
lido sferico, che generarebbe LAEDM, fe 
oirafie intorno a XY , èia fomma del folido 
sferico, e de’ coni retti , che nella medefi- 
ma rivoluzione generarebbero rifpcttivatnen- 
te il lettore circolare ÀOD , e i triangoli 
. rettangoli ALO , DMO . • 

. .' v pROP. VII. probl.il 

' I '■ 

aiB. Dati dì qualunque sferoide f offe ^ el 
’• diametro del oerchio majjimo , ritrovare il‘Cen~ 
tre deli" intera cerchio , e defcrivere la poriione 
generatrice. \ ' 

• ' ’ ■ ‘ *-• 

Soluzione.' 

FÌ&47 prendano AB uguale all afle , e 

0 jQ *CD uguale al raggio del cerchio’ maflinno j 
e fi difpongano in modo , che CD divida 
AB in due parti uguali, c ad angoli retti. 

2, Si prolungfii CD io O , finché CO 

fia la metà della fomma di) CD , e della 
terza proporzionale trovata in ordine aCD> 
DB. 

3. Finalmente col centro O , c colb in- 
tervallo OC fi deferiva 1 ’ arco circolare 

' ACB. ^ ^ 

Dico e {fere O il centro cercalo, e ACB 
la porzione cercata . . ^ ^ ' 

La ragione di ciò da fe facilmente s in- 
tende. PROr- 
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PRGP. Vlir. TEOR. VI. 

i 

zip. Sia la porzione generatrice tF Fig.j9« 

uno sferoide rilevato ; e fieno O il centro deW 
intero <ercbio , .EF un diametro parallelo ad 
*/fB , e 9/fL , BM perpendicolari a EF . Di- 
co che la juperficie dello sferoide è uguale alla 
. differene^a de' due rettangoli fatti , uno daW 
affé JfB e dalla periferia del cerchio deferita . 
to col raggio OC; e F vitro dall'arco ^CB , 

€ dalla periferia del cerchio deferitto col rag- 
gio OD j e che la folidità è uguale alla fom- 
ma del foUdo sferico , e del cilindro retto , che 
generarebbero lo fpa^io circolare L^CBM, e'I 
rettangolo L^BU ^ fe giraffero intorno a EF^ 
toltone il prifma , che ha la hafe uguale alla 
fpae^io circolare E^ACBM.^ e l'altera uguale 
a^U periferia del cerchio deferitto col raggia 

dimostrazione; 

EVnota per' gli §§ ipg, e 207. 

PROP. IX. TEOR. VII. . ' , 

no. Sta */fECFB Ift porzione generatrice Fifr47. 
ef uno sferoide incavato ; e fieno O il centro , 
dell intero cerchio , EF il diametro parallelo 
» e » DC , BK perpendicolari a EF, 

Dico che la fuperficie dello sferoide è uguale . 

al- 




* 
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fomma de due rettangoli fatti , uno dal- 
la retta e dalla periferia del ierebio de. 

fcritto col raggio OC, l'altro dalPatco ^EC.\ 
fB e dalla periferia del, cerchio de fcritto col 
raggio OD ; e che la foliditd i uguale alla 
fomma del folido sferico , e del cilindro retto , 
ehe deferiverehhero lo fpagìo circolare LICKM, 
e ’/ rettangolo L.4BM , fe giraffero intorno a 
£p^ aggiuntevi il prifma , che Ba la bàfe 
uguale alle fpagio miftilineo t^LECFMB , e 
t altegga uguale alla ' periferia del cerchio de. 
fcritto col 'raggio OD . \ r. ^ 

dimostrazione. V 

‘ i ^ " I. EfTendo 'AECFB la porzione genera- 

trice • farà la fuperflcle dello sferoide ugua- 
k alia fomma di quelle , che dcfcrlvercb- 
bcro gli archi ICK, AEI , BFK , fc gli 
. * fpaìj AICKB, AEI, BFK giralfcro intot- 

no ad AB . Ma la fuperficlc , cKc defenve- 
• ’ rebbe l’arco ICK in sì fatia rivoluzione , è 

Uguale alla fomnia de due rettangoli fatti, 
uno da AB., e dalla ^riftria del cerchio 
deferitto col raggio OC, c l’altro dall arco 
ICK, e dalla periferia del cerchio dclcr^- 
lo col raggio OD ( § i p8 ) ; c le 
, tic , che deferiverebbero .gli archi AEI , 

T ' BFK nella medefima rivoluzione, u^aglia- 
, no i rettangoli Tatti dagli ftefli archi AEI„ 

BFK e dalla periferia del cerchio delcrit- 

to col raggio OD ( § 103 ) • Dunque la 

Iu« 
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^'fiiperlìcie dello sferoide incavato , che ha 

} >er porzione generatrice AECFB , è ugua- 
e alla fomma de* due rettangoli fatti, uno 
da- AB e dalla periferia del cerchio dcfcrit- 
to col raggio OC , é 1 ’ altro dall’ arco AE- 
CFB , e dalla periferia del cerchio defcrit- 
to col raggio ÓD . ■ 

• IL In oltre lo sferoide uguaglia la fom- 
itià de’ folidi , che generarebbero , girando 
intorno ad AB , gli fpazj circolari AICKB, 
AHI, BFK . Ma il folido , che generareb- 
be AICKB , è uguale alla fomma del foli- 
do sferico , e del cilindro retto , che rifpet- 
tivamente generarebbero , girando intorno a 
EF, lo fpazio circolare LICKM, e ’l ret« , 
tangolo ALME, aggiuntovi il prifma,che 
ha la bafe uguale a L>1C)KM , e l’ altezza 
uguale alla periferia del cerchio defcritto col 
raggio OD ( §207); c i -folidi , che ge- 
nerarebbero gli fpazj AEt , BFK uguaglia- 
no i prifmi , che hanno le ball uguali agli 
ftefli fpazj AEI , BFK , e l’ altezza uguale 
alla periferia del cerchio defcritto col rag- 
gio OD f § zoj? ).'• Sicché lo sferoide, che 
na per porzione genert^trice AECFB , è u- 
guale alla fomma del folido sferico « e del 
cilindro -retto , che lo fpazio circolare LI-' 
CKM , e ’l rettangolo ALMB rifpettiva- 
mente generarebbero, girando" intorno a EF, 
aggiuntovi il prifma , che ha la bafe ugua- 
le allo fpazio racchiufo dalle rette AL,LMf 
MB, e dall’ arco AECFB,, e l’altezza u« 
Tm.if''. K gua-. 
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giiale alla .periferia del cerchio dcfcritto col 

raggio OD, Ch’ è quanto bifognava dimo- 

ftrare . . ■ ' 

< 

AVVERTIMENTO. . 

7- / 22 I. Si noti che , oltre i già detti , fi, 
pofTòno avere due altri sferoidi , uno come 
generato dalla mezza, ovale PRQ., mqfla ' 
intorno all’ alfe maggiore PQ, e 1’ altro 
come generato dalla mezza ovàie SPR , 
moffa intorno all’ alfe minore SRV Pc- 

‘ rò di sì fatti sferoidi nè il primo è ri- 
levato, , nò il fecondo’ è incavato; anzi il 
primo è compofto da uno. sferoide circolare 
rilevato, ma troncato da arn)>edue le parti, 
«he fi può confiderare generato dallo fpazio • 
circolare MFREN , molfo intorno a PQ_ , 
e da due porzioni sieriche , che fi polTono 
confideraré generate dagli fpazj PMF,ENQ_,, 
mofii pure intorno a PQ.; e’I fecondo^ cora- 
pollo da uno sferoide circolare incavato , 
ma troncato pure da ‘ambe le parti , che 
li può confiderare generato dallo fpazio cir- 
colare TFPCy, molfo intorno a SR , e da 
due porzioni sferiche , che fi polfono 'confi- 
derare generate dagli fpazj FTR , YGS , 
molli pure intorno a SR . Sicché fi polfo^ 
no avere le fuperficie , e le folidità di 
fatti sferoidi , determinando le fuperficie , e 
le folidità degli sferoidi troncati v « delle 
porzioni sferiche, che li compongono. 

GAP. 


* 
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CAP. IIL 

Delle ^^randei^e^ thè hanno le fu- 
perficie ^ e ' eljolidità degli 
nelli sferici-. . 

' DEFINIZIONE I. , . 

111. Sia ACBD un cerchio qualunque iPig.jt, 
il cui centro è O; e EF fia una retta efi- 
ftente fuori di’ tale cerchio. Si tiri’ in AC- 
BD il diametro AB parallelo a EF , e da- 
gli punti A, O, B fi calino lu EF le per- 
pendicolari AL , OP, BM . S’ intenda in 
oltre la figura LACBM girare intorno a 
EF con una perfetta rivoluzione. Il folido, 
che fi puh confidetare come generato in sl^ 
fatta rivoluzione dal cerchio ACBD , fi di- 
rà .Anello sferko. Il folido poi , che fi può 
confiderarc ;come generato' dàllo fpazio LA- 
DBM, fi dirà il Vano dèli' anello sferico 4'Di 
piò il cerchio ACBD fi dirà il Cerchiò ge. 
neratore dell’ anello . La periferia , che de- 
ferivo il centro O , fi dirà Linea centrale . 

La retta OP fi dirà Raggio dell’ anello . E 
finalmente la linea EF fi dirà 1 ’ .Affé dell’ 
anello . 

{ 

\ K a DE- 
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DEFINIZIONE II. - 

223. L’anello sferico fi dirà Anello ehm- 
fo^ o Anello aperto , fecondochè irfuo affé 
jar^ sì , 0 no tangente del cerc^iio genera* 
terre . 

COROLLARIO, 

224. D(jnqqe nell’ anello chiufo il rag. 
gio deir anello è l’ ifteffo di 'quello del cer* 
chio generatore, 

PROP. X. TEOR. Vili.' ' 

115. La fuptrficìe dì qualunque anelli sfe- 
rjco è uguale al rettangolo fatto dalla per'tfe. 
ria del cerchio generatore ^ e dalla . Unga cgn. 
troie . 

DIMOSTRAZIONE, 

S’ intendano eflère ACBD il cerchio ge- 
neratore ^ EF r alfe, OP il raggio dell’ 
«nello, c AB il diametro parallelo all’ affé. 

Sarà la fiiperficie dell’ anello uguale alla fom- 
ma delle fuperiicie , che deferivono le mez- ' 
ze periferie ACB, ADB, girando la figu- 
gura LACBM intorno ad Ì|F, Ma la' fu- 
perficie , che deferive la ' mezza periferia j 
ACB , è uguale al rettangolo fatto dall’ j 
j ' arco I 
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arco ACB , e dalla periferia del cerchiò de- 
fcritto col raggio OP,‘ aggiuntovi 11 rettan^ 
golo fatto da AB, e dalla periferia ACBD^ 

( ^ 198); e la fuperficic , che- defcrivc la 
mezza periferia A DB , è uguale al rettati* 
golo fatto dell'- arco A DB , e dalla perife- 
ria del cerchio defcritto col' raggio OP , 
toltoìie il .rettangolo fatto da AB , e dalla 
periferia ACBD ( § zoo). Sicché la fuper- 
ficie deir anello è uguale al rettangolo fatto 
dalla periferia ACBD del cerchiò generato- 
re , e dalla periferia del cerchio defcritto 
col raggio OP , o fia dalla linea centrale* 
Ch’ è ciò, che bifognava dimoftrare . 

COROLLARIO I. 

^ < t . ^ * 

22^. Quindi la fuperficic d’ogni anello 
sferico è uguale alla fuperficic un cilindro 
retto , che ha per bafe il cerchio generato- 
re , e per altezza una retta uguale alla li- 
nea centrale . E perciò le fuperficie degli 
anelli sferici fono tra loro in ragione cotn-’ 
polla dalla ragione de’ raggi de’ cerchi gene- 
ratori , e da quella de’ raggi degli anelli j e 
confeguentemente fono nella ragione de’ qua-- 
drati de’ raggi de’ cerchi generatori , o de’ 
raggi degli anelli, fe i raggi, de’ cerchi ge- 
neratori fono proporzionali a' raggi degli ‘ 
anelli ; nel qual cafo gli anelli fi dicono li- 
mili tra loro. 


4 
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. COROLLARIO II. 

217. In oltre la porzione della fupcrficie 
deir anello , che fi può confiderare generata 
da qualunque arco GAH , tagliato dalla fet- 
ta GQ_ perpendicolare a EF , è uguale alla 
fomraa delle fupcrficie , che defcrivono gli 
archi GA , AH, girando là figura LACBISl 
intorno a EF . Ma quella , che defcrive AG 
aig’iaglia la fomrna de’ rettangoli fatti, uno 
da AG, e dalla periferia del cerchio defcrit- 
to col raggio OP , e l’altro da AI, c dal- 
la periferia ACBD ( ^ ) ; c quella, che 

defcrive AH uguaglia la differenza de’ ret- 
tangoli fatti , uno da AH , e dalla perife- 
ria del cerchio defcritto col raggio OP , e 
1 ’ altro da AI , e, dalla periferia ACBD 
( ^ 200 ). Dunque la detta porzione della 
fuperficie dell’anello è uguale al rettangolo 
fatto dall’ intero arco GAH , e dalla perife- 
ria del cerchiò defcritto col raggio OP , o 
fia dalla linea centrale . Similmente fi di- 
luoftra eflcrc la fuperficie della reftante por- 
zione dell’anello uguale al rettangolo fatto" 
dall’arco GBH, c dalla linea centrale. 

r . 'corollario iil 

za8. Sicché fe un anello sferico è ta- 
gliato da un piano perpendicolare al fuo af- 
fé , le fuperficie annoiati di tali porzioni 

fono 
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fono nella ragione de’ corrifpondenti archi, 
ne' quali la periferia del cerchio generatore 
viene divifa dal medefl^rao piano ( ^ qlA 
dtl tom. % 

I ' 

Ì^ROP.' Xr. TEOR. IX. 

, / 

’ % 

2ip. Ogni anello sferico è uguale al cllìtu 
Jro^ che ha per bafe il cerchio generatore , e per 
altegga una retta uguale alla linea (entrale, 

DIMOSTRAZIONE. • 

S’ infendano elTere ACBD il cerchio ge- 
neratore d’un anello, EF il fuo affé, OP 
il fuo raggio, e AB il'diametro parallelo 
a EF . Sarà l’ anello uguale' allà differenze 
de’ folidi, che generano le figure LACBM ,• 
LADBM, girando lo fpazio LACBM in- 
torno a EF. Ma il primo di fatti foli- 
di uguaglia la fomma della sfera , e del ci- 
lindro retto , che’l mezzo Cerchiò ACB , 
c’I rettangolo L A BM generano, girando in- 
torno a ab, aggiuntovi il prifma , che ha 
la bafe uguale ai mezzo cerchio ACB , 0 
r altezza uguale alla periferia del cerchio 
deferitto col raggio. OP ( ^207); e’I fe» 
condo uguaglia la fomma della sfera>. < 0 
del cilindro retto , che generano il mezzo 
cerchio ADB , c ’F rettangolo LABM , 
girando intorno a AB , t toltone il prif- 
ma , che- ha la bafe uguale ai mezzo cer- 
ehio ADB , e l’altezza uguale alla peri- 

K ) 4 feria 
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feria del cerchio defcritto col raggio OP 
( ^ 208 ) . Sicché r anello è uguale al prif- 
ma , owero al cilindrpv che ha per bafc 
il cerchio generatore ACBD , e per altezza 
una retta uguale alla periferia del cerchio 
defcritto col raggio OP , o fia alla linea 
centrale . Ch’ è ciò « che bifognava dimo» 
‘ ftrarc . ’ ; 

I • 

COROLLARIO I. 

t 

%^ 0 . (Quindi gli anelli sferici fono tra 
loro in ragione compoda dalla feniplice de' 
loro raggi , e dalla duplicata de*^ raggi de* 
cerchi generatori ; e confcguentemente fino 
io ragione triplicata de’ loro raggi , o> de* 
. raggi de’ cerchi generatori , fe fono fimili 
tra loro, cioè le i loro raggi fono. propor- 
zionali a’ raggi de’ cerchi 'generatori. 

• corollario il 

•V • V* 

^ - 291. In oltre 4 a porzione dell’anello , 
che fi può confiderare come generata da 
qualunque porzione GAH del cerchio g^e- 
neratore , tagliata dalla retta GQ perpendi- 
colare a £F , è uguale alla differenza de* 
'folidi, che generano gli fpazj LAGQ,LA- 
HQ^, girando intorno a EF . Ma .il primo 
di sì fatti folidi è uguale alla fomma del- 
la porzione sferica , e del cilindro retto , 
^ che generano lAG , e lALQ. girando in- 


I 


Diai ■ 


•I * 


4 

Di Geometria Solida ì 
tomo ad AB, aggiuntovi il priftiir, che ha 
la bafe uguale a lAG , e 1 ’ altezza uguale 
alla periferia del cerchio defcritto col rag- 
gio ÒP ( § xoy )' ; e ^1 fecondo è uguale 
alla foditna della porzione sferica , e dei- 
cilindro retto , che generano lAH , e lA- 
LQ^, girando pure intorno ad Ap, toltone 
il prifma , che ha la bafe uguale a lAH , ^ 
c r altezza uguale alla periferia - del cerchio 
defcritto col raggio OP ( ^208). Dunque 
la detta porzione • dell’ ^nello è uguale al 
prifma , che ha la- bafe uguale all’intera * 
porzione circolare GAH , e 1 ’ altezza ugua- 
le alla linea centrale . Similmente fi dimo^ 

(Ira ellère la reftante porzione dell’ anello 
uguale al prifma che ha la bafe uguale' al- 
la. reftante porzione circolare GBH , e l’ ale tt. 
teZza uguale all^ linea centrale . ^ ^ ■ 

COROLLARIO III. 

232. Sicché, ie un anello è fagliato dà 
un piano perpendicolare al fuo affé , le por- 
zioni deli- anello fono tra loro nella ragio- 
ne delle porzioni circolari , nelle quali dal 
medefimo piano viene divifo il cerchio gov 
ncratorc . - , - 

■ -, V - 

'AVVERTIMENTO. 

• 

25^5. Si noti che ciò , che s’ è dimoftra- 
to dell* anello , fuppofto ACBD eflcre ua ^ 

' ' ccr« 

\ *, 
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cerchio^ fi può anche applicare all’ anello, 
che nafce , qualora ACBD è un’ ovale, 
purché AB Ila uno degli fuoi affi.' 


. CA P. IV. 

*. c ’ ■ 

Delle grandexxe , ebe hanno h fu^ 
perfide diandriche , e le foli di tà ■ 
ideile tigne ^ e delle meTc 

%e Lunette cilindriche . '' 

DEFINIZIONE I. ' 

' » . • 

FI{;.$2. 1^4. Sia il cilindro retto ÀBCD taglia, 

to da qualunque piano ECF che fia in." 
clinato al Tuo alfe , e che incontri in qua. 
lunque retta £F la Tua bafe . La porzione . 
£FBG fi chiama, Ugna cilindrica. 

♦ , DE FINIZION E II. 

, < 

435.' ' L* ugna cilindrica EFBG fi , diri 
' Ugna centrale , o Ugna non centrale , fecondo, 
chè EBF farà sì , o no mezzo cerchio . 


■ 7 - - • I 
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DEFINIZIONE un 

z^ 6 . Contraflègnino AEBCQD qualunque Fig.5|. 
porzione di cilindro retto, cABÉO l’ugna, 

* che a lei s’appartiene . Sia di più E^^O 
un piano ', che divida in due parti uguali, 
e ad angoli retti il rettangolo ABCD , e 
«onreguentcmente divida in due parti ugua- 
li e l’ugna, e’I'^reftante della porzione ci- 
lindrica-. Ognuna delle parti uguali APEO, 

BPEO deir ugna fi dirà Mexx<* ugna eilinm 
drica . Il folido , che nafce congiugnendo 
infieme le due^ parti uguali APQ.DO , BP- - - 
QCO del reftante della porzione cilindrica , 
c congiugnendole in modo , che combacino 
PBCQ col rettangolo APQD , e la retta 
BC con AD, fi drrl Lunetta cilindr'ua-. Fi- > 
Talmente ''ciafcuna delle due parti uguali 
APQDO, BPQCO , componenti la dett» 
lunetta , lì dirà Me^^a lunetta eilindrtca . ’ 

, DEFINIZIONE IV. 

1^7. Della mezza ugna APEO fi diraft* 
no Baje lo fpazio circolare 'APE , ^Ue-^t 
la retta EO, Vertice il punto O , e Se^tent 
tnaffima il triangolo rettangolo OEP'i SimiU 
mente della mezza lunetta APQIX)' fi di- 
rannp Bafe lo 'fpazio cifColArc DQO, 
tn^a la ret^^ DA. . 

PROP." ' 
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PROP. XII. TEOR. X. 

• ) 

' 138 * Céntrajfegm DEBC qualunque tnex^u 
ugna non eentrale ^ la cui bafe DEB fia mi» 
nere del 'quadrante circolare ^OB . Dico effere 
la fuperficie cilindrica DCB di si fatta 
ugna quarta proporzionale in ordine alle rette 
BE , BC , e alla differenza de' due retta ngo^ 
li fatti, uno dal raggio OB, e dalla retta . DE, 
e C alito dalla retta OE , e dall' arco BD . 

DIMOSTRAZIONE. 

... , ^ • 

S’ infendano nella meiza ugna fatte le 

lezioni LNM , PRQ, infinitamente vicine 
tra loro , e parallele alla fezione mafiìma.' 
B.EC . Saranno LM , PQ. , come porzioni 
de’ Iati del cilindro , linee rette , e rette 
perpendicolari alla bafe DEB j e conféguen- 
temente le fezioni LNM j PRQ. faranno 
triangoli , e triangoli limili alla lezione 
inaflìma BEG . Si prolunghi LN in G ; fi 
congiunga il raggio LO ; e per L fi tiri 
LF parallela a DE , e confeguentemente pa- 
rallela ad AO. Effendo le rette LM , PQ. 
parallele , e infinitamente vicine' tra loro , 
lì potrà lenza fcnfibile errore , prendere LM 
— PQ.J e fi potrà altresì fenza fenfibilc er- 
rore prendere la fuperficietta LMQ.P , ele- 
mento della fuperficie cilindrica DCB , u- 
guale al rettangolo di LM , LP . Ma il 

rct- 
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rettansolo di LM , LP ila al rettangolo 
di LN, LP, coma LM : LN { ^ 321 
del tpm.% ), 0 come CB; BE ( ^ippdel 
tom. z ) . Dunque l’ elemento LMQ_P della 
fuperficie cilindrica DCB fta al rettangolo 
di LN, LP, comc'CB : BE. In' oltre U 
rettangolo di LN , LP è uguale al rettan- 
golo di LG , LP , toltone 1'' altro di NG ^ 
LP , o di OE , LP; e’I rettangolo di LQ, 
LT, eflendo LFP fimile a LGO , e confe- 
gucntemente PL : LF = LO : LG , è u- 
guale al rettangolo di OL, LF , o di OB, 
NR . Sicché r elemento LMQP della fuper- 
ficie cilindrica DCB fta alla diflèrenza ' de’ 
rettangoli di OB , NR , e di OE , LP , 
come’ dB : BE . Dell’iflcflb modo fi dimo- 
^ ftra che ogni altro elemento della fuperficia 
cilindrica DCB , comprefo tra i lati di due 
fezioni fatte nella mezza ugna , infinitamen- 
te vicine tra loro , e parallele alla fezióne 
snaflima BEC , fta alla diftèrenza de’ rettan- 
goli fatti, uno dal raggio OB,'e dall’ ele- 
mento corrifpondente della retta DE , e 1 ’ 
altro da OE , e dall’ elemento corrifpondente 
dell’arco BD, come CB : BE . E perciò 1 ’ 
intera fuperficie cilindrica DCB fta alla dif- 
ferenza de’ due rettangoli fatti uno dal 
raggio Od, e dall’ intera retta DE , e P al- 
tro da OE , e dall’ arco BD , come CB T 
• BE ( ^ 288 del tom. 2 ). Per la qual co- 
fa la fuperficie cilindrica DCB è quarta 
proporzi onale in ordine alle rette BE , BC, 

- e al- 
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9 alla differenza de’ due rettangoli fatti , 
uno dal ra<^gio OB, e dalla retta DE , e 1 ’ 
altro da OE , e dall’arco BD. Ch’ è ciò , 
che bifognava dimoftrarc. 

COROLLARIO L 

479. Effendo ognuno de’ detti 'elementi 
della fuperficie cilindrica DCB alll differen- 
za de’ rettangoli fatti , uno da OB , e dall* 
elemento corrilpondentc della retta DE , e 
l’altro da OE, e dairdemento corrifponden- 
tt dell’arco- BD , come CB : BE . Fatta 
nella niezza ugna (qualunque lezione LNM 
parallela alla lezione maffima BEC , farà 
la fuperficie cilindrica LMCB / qiiarta pro- 
porzionale in ordine alle rette BE , BC , c 
•Ila differenza de* rettangoli di OB , £N , 
e diOE', BL ; e farà la fuperhcie cilindrica 
PML quarta proporzionale in ■ ordine alle 
rette BE » BC , e alla differeirza de’ rettan- 
goli di OB , DN e di OE, LD. 

* A > 

CpROLLARIO II. 

Z4©. E perciò , fe farà CB = BE , fa- 
ranno la fuperficie DCB uguale alla didè- 
renza de’ rettangoli di OB , DE, c di OE, 
BD , la fuperficie LMCB uguale alla dif-> 
ferenza de’ rettangoli di OB , EN , c dì 
OE, BL , c la fuperficie DML uguale alla 
differenza de’ rettangoli di OB , DN , e di 
OE^ LD. CO. 
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COROLLARIO III. 

241. In oltre, fé due mezze ugne cilin- 
driche avranno V idelTa bàfe DEB , ma al- 
tezze diverfe, farà la fuperfìcie cilindrica dell’ 
una alla fuperfìcie cilindrica dell’ altra, come 
l’ altezza dell’ una ali’ altezza dell’ altra . 

‘ . COROLLARIO IV. 

I ' 

242. Si fupponga la bafe DEB divenire 
uguale al quadrante circolare AOB * diver- 
ranno DE = AO , BE = BO , e EO nul- 
la; e confeguentemente a nulla fi ridurranno 
il rettangoli di OE , BO , di OE , BL , 
e di OE , LD ; e diverrà altresì DEBC 
una mezza ugna centrale. Sicché la fuperfi- 
eie cilindrica DCB dellà mezza ugna cen- 
trale (la al rettangolo di BE , ED , o ila 
al quadrato di BE , come il rettangolo di 
CB , BE al quadrato di BEj^e perciò la 
iuperfìcie cilindrica della mezza ugna centra- 
le è uguale al rettangolo fatto dalla fua al- 
tezza BC , e dal raggio BE della fua bafe, 
e confeguentemente è il doppio della fua fe- 
zione maflima BEC. oimilmente fi dimoftra 
nel cafo della mezza ugna centrale elTere la 
fuperfìcie cilindrica LMCB uguale al rettan- 
golo ' fatto dall’ altezza BC, e da EN, e 
la fuperfìcie cilindrica DML uguale al ret- 
tangolo di BC , DN. 


CO- 



f^o Elementi 

V • - 

CO ROLLARIO V. 

1*. ^ 43 * fupponga finalmente '-DEB eflere 

' maggiore del quadrante circolare AOB . In / 

' ' tale cafo DEBC è pure mezza ugna non 

centrale; però ‘ DE cade 'dall’altra banda 
per rifpcttò di AO , c confcguentemente 
I LN diviene uguale alla forama di LG , e 

GN. Onde il rettangolo di LN , LP di- 
viene uguale alla fomma de’ rettangoli di 
• LO, LP, e di GN» ® confeguente'- 

mente uguale alla fomma de’ rettangoli di 
OB, NR, « diOE, LP. E perciò in sì fat- 
to cafo faranno la fuperficiè cilindrica DCB 
r quarta proporzionale in ordine alle rette BE, 

• BC, e alla fómma de’ rettangoli di OB , 

. - DE, c di OE, BD , la fuperficie LMCB 

♦ ' quarta proporzionale in ordine alle rette BE, 

BG , c alla fomma de’> rettangoli di OB , 

.. ‘ EN, e di OE , BL , e finalmente la fu- 

perficie DML quarta proporzionale in or- - 
dine alle rette BE , C , é -alla fomma de 
rettangoli di OB, DN , e di OE , LD. 

avvertimento I. 



■f 


144. Sia dalla quarta parte di cilindro 
retto, formato fulla quarta parte ABG d un 
ovale , tagliata col piano ADB , cnc p* 
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per AB* me|à dell’ affé maggiore, la mez- 
za ugna ABCD. Suppoda in L T unione de* , 
due archi circolari’, componenti la curva 
CA; fuppofto. che O, e P iìqno i 'centri de* 
cerchi, delle periferie de’ quali gli archi GL , 
LA fono porzioni-; e ■ fuppofta Cffcrc LNM 
là fezione della mczrti ugna, che^paflTa per 
L. e ch’è parallela alla fezione mafflmà CBD. 
E-’ chiaro che la fezione LNM divide la. 
mCzza ugna ABCD in due porzioni di mez- 
ze ugne cilindriche circolari-, 'delle qualr 
ANLM è porzione di mezza ugna 'centra- 
le , e’I r'eftante • LNMDBC è’ porzione d’ 
ugua-non «entrale , fatta su d’una bàfc mi- 
nore del quadrante ^ circolare . Sicché , fe iì 
cercherà la quarta proporzionale in - ordine 
, alle fette ' BC t, CD-, e alla differenza dc\ 
rettangoli di- OC, BN , e di*OB, CL , s’ 
avrà la, fuperfìcie cilindrica LMDC. Se poi 
li cercherà la quarta proporzionale in ordi- 
ne alle rette NL » LM , AP, o in ordine - 
alle rette CB , CD^ e AP , s’avrà 1 ’ altez- 
za dell’intera detta mezza ugna centrale;' 
onde il rettangolo fatto da sì fatta altezza, c 
da AN darà la fuperfìcie cilindrica AML. 
Ed ecco .in che modo fi può avere la.' fuper- 
fìcie cilindrica .della mezza ugna ABCO. 


V AVVERTIMENTO It , 

245. Sia in oltre dalla quarta parte di' 
cilindro retto , formato pure fuUa quarta * 
Ttm.lV. L par- 


V 
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parte ABC d’ un’ ovale, tagliata col piàtu» 
ADB, che paffi peu AB, metà deiraflc 
minore, la mezza ugna ABCp. * Syppollo 
pure che ’ in L fia T unione de’ due archi 
circolari, che O, e P fieno^ i centri de’ due 
cerchi, e che LMN fia la lezione, ch^ paf« 
^ fa pe'rL, c ch’è, paraltela alla feziope màfii. 
ma CBD. Sarà ANLM porzione d'una mezza 
^ ^ ugna cilindrica circolare , e centrale ,>e LNM- 

DBC farà portone d’una mezza ugna cilin- 
drica circolare non centrale v'che ha la ba- 
fe maggiore d^ quadrante circolare. Siicchè, 
fe fi cercherà in ordine alle rette CB', CD, 
* e alla fomma de’ rettangoli di PC ,. BN», e 
di BP, CL la quarta próporzionale , s’aurà 
la fuperficie cilindric^a 'LMDC Se poi fi 
cercherà la quarta proporzionale io ordine 
alle rette NL j LM , AO, o alle rette BC, 

, CD, AO , s’avrà l’altezza dell’intera det- 

ta mezza ugna centnali; . Onde il rettango- 
lo fatto da 61 fatta altezza, e da AN darà 
la fuperficie cilin*drica AML . Ed ecco in 
che modo fi .può avere la, fuperficie cilindri- 
ca anche, della mezza ugna*ABGD. 

À V V E R T laM E N T O IH. ' 

EìS* 57 * 2^.6. Si noti finalmente che fe AOBCED 

è la porzione cilindrica , da cui è tagliata 
la mezza ugna AOBC j s’auià la fuperficie 
cilindrica ADC della mezza lunetta AOE- 
DC con togliere dalla fuperficie cilindrica 
, ABCD 
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ABCD . la fuperficre ciìindrica , ABC della 
mezza ugna . Onde, fe AOB è quadrante cir- 
colare , la fuperficie ADG farà uguale al 
.rettangolo fatto da BC.,’o AD^ e dalla dif- 
ferenza del raggio OB dall’arco AB, o del 
* raggio £D dall’ arco DC. ^ 

PROP. Xnr. TEOR.'xì. , ' 

* , ' , / 

*47* DEBC. qualunque tnet^a ^‘6*S4* 

Ugna non te tarale , la cui bafe DEB fta mino* 
re del quadrante circolare Ó40B . . Dico effer^ 
la nte^i^a ugna-^DEBC quarta proporzionale in ^ 
ordine alla periferia del \ cerchio deferitto' col rug~ , 

gio EB , alla retta BC y> e at me^ZP tferoido 
dejcfitto da DEB^ girando •intorno a DE, u 

. DIMOSTliAZIONE. 

‘ V . V : / . ^ 

_ a intendano nella mezza ugna fatte^ le le- 
zioni LNM ^ PRQ inffnitamente vicine, tr» 
loro , e parallele alla fezione maffima BEC , 
Potendofi fp'nza errore . fenfibile pendere i 
triangoli fimili LNM , PRQ come uguali, 
e lo fpazietto LNRP per un rettangolo; fi 
potranno anche prendere l’^elemento ^NM- , 
QRP della mezza ugna, comprefo tra ledette 
lezioni , per un prifma retto infinitamente 
picciolo , che abbia per bafe il triangolo 
Ll^M , e per altezza NR , c l’ elemento 
corrifpondente del mezzo sferoide,, deferitto 
da LNRP, per un cilindro retto infìrira- 

L 2 men- 
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mente picciolo , che jbbia per bafe il cer. 
chic defcfitto col raggio NL , e per altez- 
za rifteffaNR. Sicché l’elemento LNMQ; 
RP della mezza ugna (la all’ elemento cor-, 
lifpondeBte del detto mezzo sferoide , come 
il triangolo LNM al cerchio defcritto" col 
raggio NL ( § 138 )» o come L'M alla 
periferia del detto' cerchio , ^ovvero come 
EC alla periferia del cerchio deferitto col 
raggio EB. Similmente fi dimoftra chciogni 
altro elemento della metza ugna DEBC da 
all’ elemento corrifpondente del detto mezzo 
sferoide,, come BC alla periferia del cerchio 
deferitto col raggio EB . Dunque l’ intera 
mezza ug^na- DEBG fta ' all’ intero ' mezzo 
sferoide, ohe deferive DEB girando intorno 
a DE , come BC alia periferia del cerchio de- 
feritto col raggio EB ( § z88 de/ iom.z ). 
Per la qual cola la mezza -ugna DEBC h 
quarta proporzionale in ordine* alla periferia 
del cerchio deferitto col raggio EB, alla 

retta BC, 'e al mejtzo sferoide , che deferi- 
re DEB girando /intorno a DE. Ch’è ciò, 

che bifognava dimoftrare.' ' ' ' 

» *■ . . 

• COROLLARIO!. 

• . f { 

* 

■ /Z48. Effendo ognuno de! detti elementi 

delta mezza ugna DEBC all’elenvento cor- 
rilpondente del detto mezzo sferoide nella 
ragione di BC alla periferia del cerchio de- 
feritto col raggio EB . Fatta nella mezza 

ugna 
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ugna qualunqu^e lezione LNM parallela allà 
fezionc malTirija BEC ; i'arà la porzione del. 
la mezza ugna LNMCEB quarta proporzio- 
nale in ordine alla pierifcria del cerchio de- 
fcr.xto col raggio EB, alla retta BC , e aU 
la porzione del detto mezzo sferoide , 'dc- 
fcritta dallo fpazio LNEB ; e farà la porzione 
recante DNLVl della mezza ugna quarta 
proporzionale V incordine .all’ ilìelfa periferia 
del cerchio délcriito col. raggiò' EB , alla 
#etta BCj'e'alla porzione dtiriftcflo mezzo 
sferoide., defcrkta' dallo fpazio DNL. 

C O R'O L L A'R I O IL 

E '■perciò, fe,farà'BC = BE , fa- 
ranno la mezza ugna DEBC quarta propor- 
zionale in ordine all» periferia df qualunque 
cerchiò’, al fuo, raggio , c al mezzo sf^roidfe 
deferitto da DEB' girando inforno ‘a DE , 
la porzione LNMOEB'^qulrta proporzionale 
in ordine alla periferia di qualunque cerchio, 
al fuo raggio e ■ alla porzione del detto 
mezzo sferoide,'' che deferì ve lo fpazio LN". 
EB, c finalmente la porzione DNLM quar- 
ta proporzionale in ordine alla periferia, dì 
qualunque cerchio-, al fuo raggio , e alla por- 
zione deir ifieflb mezzo sferoide , .che delcn- 
ve lo fpazid circolare DNL. » 


a 66 . E L' E M È- N, T't 

• N , 

COR O L E À R I Ò III. 

> 

250. In oltre, fe' due 'tnezzé ugne avran- 

no 1 ' iftefla baie DEB, ma divcrfe altezze, 
farannò sì fatte tìiezzc ugne tra loro In ra- 
gione delle altezze . ^ ' * 

.COROLLARIO IV. . 

251. Si fupponga la bafe< DEB diveniiìp 
uguale al quadrante circolare AQB ; il mez« 
zo sferoide diverrà mezza sftra , e la mez- 
za 'ugna DEBC diverrà^ mezza ugna cen- 
trale. Sicché farà la mezza 'ugna DEBC al- 
la mezza sfera ,- che defcrive DEB , come 
BC alla .periferia.de! cerchio defcritto col 

S 'o EB , o come 41 -' triangolo CBE all* 

5 detto' cerchio, e-eonfeguentemente co- 
me il doppio delia piramide , che ha per 
bafc il triangolo, ’BEC , e per altezza ED,, 
al doppio 'del cono , che' ha per bafe il cer- 
chio defcritto col raggio ,%B, e per altezza 
r r iftelTa E D . Ma la detta mezza sfera è uga- 
le al doppio del detto cono 17P ;) J Dun- 
que^anche la. mezza .ugna centrale è il dop- 
pio della ' piramide , che ha per bafe la fua 
lezione -maffima , e per altezza il raggia del- 
la fua bafe ( § 244'yW toni. 2 ). • - / 
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C 0 ',R O.L L‘ A'R I O V, 

25 z. Si fapponj^ finalmente DEB • 
gìore del quadrante . circolare AOB Sarà 
DEBC pure mez2a ugna non. centrale * pe- 
rò DE taderà dall’ altra banda per' rilpetto 
di AO . Intanto il mezzo sferoide , che dc- 
fcrive DEB , e le fue porzioni , che deferi- , 
vono gli fpazj circolari DNL LNEB, 
hanno fempre alla ^mezza ugna DEBC", e 
alle fue porziotni >DNLM*, LNMCEB ri- ^ 
fpettivamente la ragigne della periferia del 
cerchio deferitto col rasoio EB alla retta 

hù. ■ " '■ 

\ » 

A V V E R T I M E N t O I. 

153'. fuppofto tutto ciò , che f '55!^’ 

• fuppoìlo abbiamo ne’ ^44> e 245 , fc fi 
farà come fia la periferia del • cerchio , il 
cui raggio' è BC , alla retta CD, c-'sì la 
porzione di sferoide, che deferive LNBC, 
girando ih'tomo a -NB , al quarto proporzio- 
nale j s’avrà 'la porzione LNMDBC della 
mezza Ogna ABCÒ; e fe li farà còme fta 
' la flelTa detta periferia alla retta CD, così 
Ja porzione di sfera , che deferive ANL, 
girando pure intorno ad AN, al quarto prò- \ 
porzionale; s’avrà 1 * altra portfone' ANLM 
della detta mezza ugna« .'1,^ 

M L 4 AV.' 
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AVVERTIMENTO IL 

f*g-S7> 2.54.. noti di più, che fe AOBCED è 
]i porzione cilindrica, da cui à tagliata la 
mezza ugna AOBCj. s’ avrà 'la mezza lu- 
netta AOEDC con togliere dalla’ jiorzione 
cilindrica. la mezza ugna. Onde, fe AOB .è 
quadrante* circolare , -s’.avrà la mezza lunet- ^ 
ta con togliere dal quadrante cilindrico ,il 
doppio della piramide , .che ha per b^fe il 
triangolo CBO ^ .0 CEÓ|- c per aitezza.il, 
raggio OA , o ED . ^ 


, c À p. , y.* 

-Delle grandex^j che hanno (e fu- 
• per fot e e le folidUà de* mexfj 

poliedri àlmdy'kr', . , 

D E F I N I Z I O N E I. ■ J 

Contraflegni ABCD qualunque pOi 
ligono, purché .in > lei ha ,ifcrittibile il -ccr- , 
chio. Sia P il centro.^ di sì fatto cerchio^ 
e PF , PG, PH , PI fieno i fuoi raggi per- 
pendicolari rifpettivamenté ad AB, BC , CDj 
DA. Sia di più 'PO perpendicolare al poli» 
gono ABCD,. e uguale a ciafcuno de’ detti ' 

Mg* 
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raggi; cGcno finalmente QPF,OPG,OPH, 
OHP quadranti ' di cerchi uguali deicricti 
col centro P , • coll’ intervallo PO .. Se fi 
faranno fcofrere la rette AB, BC , CD, 
DA per le periferie de’ detti quadranti , 
mantenendole femrpre parallele a effe medefi. 
fine; le fuperficie cilindriche thè delcrivc- 
rannof, con intecfecarfi fcambievolmente , 
prenderanno la forma di triangoli curvi . Il 
folido, che farà comprefo' dà sì fatti trian- 
goli curvi, e' dal poligono ABGD, fi chU" 
iherà poliedro (ilindrico, 

' ... .V 

. DEFINIZIONE II. 

* ■ w. . 1 

2^6. Cootraffegni ABCD qualunque 'po- 
ligono regolare , Sia P il centro del cerchio 
ifcrittibile in tale poligono; cPE, PF, PG 
PH fieno *i di lei - raggi perpàndicolaci ri«. 
fpettivamente- a AB, BC, CD , DA, Sia 
di pili PO perpendicolare al poligono , e 
'uguale alla metà del fuo lato.; e 'fièno fi* 
najmente ALB, BMC, CND,-DQ,A mez- 
zi cerchi ugùali , e. perpendicolari al poli- 
gono 'ABCD Se fi faranno, muovere tali 
ra,ezzi cerchi , mantenendofi (èmpre paralleli 
a elfi' mcdcfimi', e- muovere in modo che 
i Centri di elfi vjdino feorrendo per le reti 
te EP, FP, GP, HP ; le fuperficie cilin- 
driche , che defcriveranno' le perifcric'de’mez* 
zi cerchi, con interfecarfi tra loro, prende- 
ranno la forma di triangoli curvi. Il (olido 
c com- 


► V 
» * 


: I 

' ’ r. i 
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rcomprefo da sì fatti triangoli curvi , da’mez> 
zi cerchi fuddetti , c dal poligono ABCD 
'fi dirà Me^^o poliedro piatio‘4Ìlindrico . 

. I » . / 

' AVVERTIMENTO. 

. 257/ Si noti che i fpigoli neh prinjo de’ 

-detti folidi rifaltano in fuori , * nel fecondo 
fono incavati in dentro . 

• i 

DEFINIZIONE IH. ' 

* ■ , ' • . ’ - -« 

Fig.^8, 2,^2. Si diranno del fplido ABCDO Ba- 
* fe il poligonó' ABCD’, Vertice U punto O , 
c ^ites^a la retta* PO. t 

TROP. XIV. TEOR: XII.* 

< • . • ■ I . 

» 

Fig.j8. Contraffegni i4BCD0 '^fllun^e ' ■ 

pòUedr'o cilindrico. Dico che lafua fuperficie 
è il doppio • deila bafe ,ABCD , e che la fua' ' 
folidftà ì il doppio della piramide , che ha por 
' bafe JiBCD , e per alteT^a PO . 

• . ' DIMOSTRAZ.10NE. 

. •. V. , . 

S’ intendano da P tirate agli angoli delU 
bafe le rette PA , P-B, EC, PD. EEcodo 
OPF un quadrante , circolare , e FOA una 
fuperficie cilindrica per la corruzione * farà 
il folido POFA una mezza ugna cilindrica 
ceotrgle, che ha per bafe il quadrante cir- 
- co- 
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colare O’^F, per altezra FA , per vertice 
il punto A , 'e per fezione niaffima APF 
( ^ ^37 ) • Sicché ‘la fupcrficic cilindrica 
AOF è il doppio del trianaolo APF (•§ 
24 Z ) , e la mezza ugna OFFA è il dop- 
pio della piramide, che ha per baie il trian- 
golo APF, e per altezza PO ( § 151 ) . 
L’ ifteffo.' fi può dimoftrire per rifpetto di 
tutti gli Altri folidi OPFB ,>OPGB , OP- 
GC, OPHC,' OPHD, OPID, OPIA, com- 
ponenti Finterò mezzo poliedro A BCPO . 

E perciò la fupcrficic del mezzo poliedro ci- 
lindrico ABCDO è il doppio dcirintera Tua 
bafe ABCD, e la folidità 'è il doppio del- 
la piramide, che ha' per bafe ABCD > cper 
altezza PO. Ch' è ciò,, che , bifognava dt« - 
moftrare . * . > .r . . ' 


COR O L LARI O. 

2^0. Sicché con mezze ugne cilindriche • ^ 

rentrali , ricavate da un’ ifteffo cilindro , fi 
può/ comporre un mezzo poliedro cilindrico* 
purché ^dalle loro altezze , infiemc a due a 
diie congiunte in una'fola retta, fe ne pof- 
fa (ormare unpoligono, in cui fia ifcrittibrle 
il cenhio, e purché le altezze delle » 
che fi debbono congiugnere in corcifpondena 
za in ciafeuno degli- angoli, della bafe-, fica 
no tra loro uguali,' • ’ ' ‘ . 

. ... ... V , ^ J , 

• • •,. -, AV* 


1 
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^ ■ avvertimento. ^ 

■ 1,1 y’ 

/ z6w Si nifi che il mezto poliedro ci- 
' lindrico •' può 1 effera compofto ancora ^ da 
mezze ugne cilindriche che - hanno per 
bali, le quarte parti di ovali e di o- 
vali uguali , e confeguéhtemente da mezze 
ngne -cilindrK he ricavate . da un’ iileffo- ci- 
lindro,-^tto , formato su d^una ovale'. Però 
in si fatto cafo o cheOP lìà la metà dell’ 
alfe maggiore dell’ ovàie , o -la metà dell* 
alfe minore, s’avr^i.sì la- fupcrficle , che la 
folìdità del' mezzo poliedro 'dalla fotnma sì 
delle faperlìcie , che delle folìdità delle mez. 
ze ugne , che compongono il mezzo pòlie. 
dro, determinate ‘fecóndo s’ è già infegnato. 

.frÓp. xv; teor; xnr* 

Fig.yp. -i/fBCDO qualunque iwe^- 

Xp" ^poliedro ^ piani-cilindrico . Dico che la fifa > 
fupetficle curva uguaglia quella del we^o ci^ 
lindro , che ^ ha per bafe il mee^o cerchiò %/fLBf 
e per altegga EP \ tante , volte prefq , , quante 
volte il dinota 'il numero • de* lati del poligono 
toltone il doppio dellMJleffo poligono / 
e che la fua folidità uguaglia quella dell'rfleffo - 
detto megga cilindro prefa pure tante volte 
quante volte tl di fogna if numero de* ‘ lati del 
poligono ^BCD , toltone però- il doppio della 
piramide , chi' ha per bafe tl poligono ^BC D , 
e,-pfif altegga PO, '■ Df- 


. ■ 
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DIMOSTRAZIONE. 

S’ intendano le mezze periferie ALB , 
BMC , CND , DQ_\ divife in dilc parti 
uguali in L, M, N, Q; e s’ intendano 
congiunte sì le rette LO, MO,_NO< Qp, 
che i raggi EL , FM, GN,.HQ.. Effeodo 
£L perpendicolare ad AB , e confeguente* 
mente perpendicolare al piano ABCO ( § 
9 ) ; farà EL parallela a OP ( § $6 ) . 
E' di pih EL = OP. Dunque ELOP è ua 
rettangolo. E perciò APBLO è una lunet- 
ta 'cilindrica y formata dalle -due mezze lu- 
nette ,EPOLA, EPOLB , che s’ unifcono 
nel rettangolo EPOL ( ^ 13^') • Simil- 
mente fi'dimoftra effere le altre parti BPC- 
MO, CPDNO, DPAQO del mezzo polie- 
dro anche lunette cilindriche . In oltre la 
fuperficie cilindrica della ‘mezza lunetta EP- 
OLA, e la fua folidità uguagliano rifpetti- 
vamente la fuperficie, e la fol-dità del qua- 
drante cilindrico , che ha per bafe il qua- 
drante circolare AEL , e per altezza LO , 
o PE , toltone rifpettivamente la 'fuperficie 
cilindrica , e da folidità della mezza ugna , 
che al medefimo quadrante cilindrico ap- 
partiene, cioè toltone per riguardo della fu- 
perficie il doppio del .triangolo APE, c per 
riguardo delia folidità il doppio della pira- 
mide , che ha per bafe 1’ ifteffo triangolo 
APE , e per altezza PO ( §§ Z4Z , c Z3 1 ) . 

E 
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E perciò la luperficic cilindrica Jell’ intera 
lunetta APBLO, e la fua folidità^ uguaglia- 
no rifpcttivamente la fuperficie , c -ìa folidi- 
tà del mezzo cilindro , che ha per bafe il 
mezzo cerchio ALB , e per altezza PE , 
toltone per riguardo della fuperficie il doppio 
del triangolo APB» c per riguardo della fa- 
lidità U doppio della piramide, che .ha per 
bafe il triangolo APB , e per altezza PO. 
L’iftelfo fi dimoftra per rifpetto di. tutte le 
altre lunette, componenti il ttfezzo poliedro 
ABGDO. Dunque, cflendo tutt’ i mezzi ci- 
lindri,, che hanno per bafi i mezzi cerchi 
ALB, BMC, CND, DQ.A , e per altezze 
rifpcttivawiente EP , FP , GP, HP uguali/ 
farà la fupet>ficie curva del mezzo poliedro 
ABCDO uguale alla fuperficie cilindrica del 
mezzo cilindro, che -ha per bafe il mezzo 
cerchio ALB, e per altezza EP, tante voL 
te prefa ,' quante volte ,il .dinota il numero 
de’lati del poligono A BCD, toltone il dop- 
pio deirifteffo poligono A^CD ; e farà la foli- 
dità uguale alla folidìtà dell’ ideffo detto mez- 
zo dilindro » tante volte pure prefa , quante, 
Yoke il dinota il numero de' lati del poli, 
goDO ABCD, toltpne il doppio della pira- 
mide , che ha per bafe 1‘ iftelTo poligono 
ABCDi e per altezza PO. Ch’è ciò, che 
bifognava dimodrare. > 


QÒ* 
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I 

' CO R O'L L A R I O. 

Sicché con 8 , 10, il , ec. mez- 
ze lunette cilindriche d’ uguali bafi , e d* , 
uguali altezze fi può fare vun mezzo polie- 
dro piano cilindrico , che abbia per baie un 
triangolo equilatero ^ un quadratoi, un pen- 
tagono regolare, 'un efagono regolare , ec.; 
purché' i’ altezza d’ ognuna di effe fia' ugua- 
le al raggio del cerchio ifcrittibile nelle 
dette figure regolari . ' 

avvertimento. 

- Si noti che il mezzo poliedro pia- 

no cilindrico può effere compofio ancora da 
mezze lunette cilindriche , che hanno per 
bafi le quarte parti di ovali e di ovali 
uguali , e confeguentemente da mezze lunet- 
te ricavate da un ifieffo cilindro retto , fer- 
mato ‘ su d’una ovale*.' Però in si fatto cafd 
o che OP fia la metà dell’ affé maggiore, 

0 la metà dell’ affé minore , s’ avrà si la fu- 
perficie, che la folidità del mezzo poliedro 
dalla fomma si delle fuperfìcie , che delle 
folidità delle mezze lunette, che compongo- 

' no il mezzo poliedro determinate fecondo 

1 modi già fnfegnati . • > ! . 


I « 
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C A P. VI. 

r J * V V - ' ‘ . 

De modi di determinare le grander^^' 

' %e delje fuperjicie interne y e delle 
.folidità delle Volte , che dalle 
teoriche fin qui infegnate deriva- 
nò / 

d"e finizione I. 

% 6 %. Si dice Volta quella coperta di ‘flan- 
ge, o di altri .ediiì^, fatta di fabbrica. ■ 

- f , ' 

p E F I N I Z I O N E II. • 

z66. Si chiama Vano della volta lo fpa- 
zio comprei'o tra la fuperfìcie interna della 
volta , e ’l piano , in cui la raedcfima fu- v 
perfìcie termina dalla parte inferiore. 

. DEFINIZIÓNE IH. 

1^7. Si dirà Bafe ^del vano della volta il 
piano , in cui il vano termin} della parte 
inferiore . 

DE. 
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• , D E' F I N I Z I 0 N E IV. 

l 6 S- Sì dirà Volta cilìndrica qiìcììa , il cui 
vario farà’ la metà, o altra porzione mincT- 
re^di cilindro ,^divifo fecondo la direzione 
de’ fuoi lati . , ' • ■ 

AVVERTIMENTO. 

Si noti che la volta cilìndrica G 
chiama '‘comunemente Volta a botte ; però a 
noi è piaciuto darle un nome più« conveni- 
ente .alla fua figura .. Si noti altresì che il 
cilindro, -di cui è parte il vano della voi- ’ t - 
ta cilindrica, può efiere p retto, e obbliquo, 

€ può avere per bafe un cerchio , o un’ o- 
vale. .> , 

j 

I * ' . . 

definizione T, 

« 

270. _ Intenderemo > per Vo/ra ' a padiglione 
quella., il cui vano farà un mezzo poliedro 
cilindrico.. La volta a padiglione fi dirà di 
giallo feflo , fe l’altezza' del mezzo .poliedro 
farà uguale al raggio del cerchio ifcrittibile 
nella fua bafe; fi dirà poi à'ì'Je/lo maggio- 
o minore , fecondochè la détta altezza 
rà maggiore, o minore del raggio del detto <. 
cerchio . . . 


Tom.lV, M DÉ- 
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DEFINIZIONE VI. 

f 

271. Intenderemo per Volta cilindrica co' 
raer^-^i padiglioni quella , che farà comporta 
da una volta cilindrica , e dalle due metà 
d*una volta a padiglione, aggiutite alle due 
ertremità della cilìndrici. 

^ V 

DEFINIZIONE VII. 

272. Intenderemo per Volta a fckifo quel- 

la , il cui vano farà comporto nel mezzo da 
un prifma retto , che avrà per bafe una fi- 
gura fimile, e fimilraente porta alla bafe del 
vano, ne’ lati da quadranti cifindrici , e ne- 
gli angoli dalle parti d’ una .volta a padi- 
glione, che avrà la bafe equiangola colla ba- 
fe del vano. * . , 

* ri* 

DEFINIZIONE Vili. 

' ' ' * 

27 Intenderemo Volta a lunette qucU 
la, il cui. vano farà un mezzo poliedro pia- 
no-cilindrico . La volta a lunette fi dirà di 
giufto feflo y fé r altezza del mezzo poliedro ^ 
farà uguale 'al raggio del ceichio ilcrittibi- 
le nella fua bafe ; fi dirà poi di feflo mag. 
pi ere y o minore y fecjniochè la detta altezza 
farà maggiore, o minore del detto raggio. 
Finalmente, fe la volta a lunette avrà per > 

ba- 


à 
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bafe un quadrato , lì dirà allora' l’olla a cr». 
ciera , 


AVVERTIMENTO 

274. Si noti che i fpigoli della volta a 
padiglione, della volta cilindrica co* inezù 
padiglioni , e della volta a fchifo fono int. 
cavati all’ in fu all’ indentro della volta* i 
fpigoli poi della volta a lunette rifaltaooin 
fuori verfo il ^pavimento. 

. • * ***v 

DEFINIZIONE IX. 

275. Intenderemo per V^lta a t/e/tf quella, 
il cui vano farà sì una metà , o altra pot> 
zione minore di sfera , che un mezzo sfe> 
roide , nato dalla rivoluzione d’ una mez- 
za ovale molla intorno a qualunque de* 
fuoi adì j mancante' pcrò^ ognqno di tali 
lolidi di quattro porzioni , tagliate da quat- 
tro fezioni verticali alia fua bafe, e fczioni 
tali , che le oppofte fieno uguali e paralle- 
le , che cogli ellremi "de’ loro perimetri fi 
tocchino fcambievolmente nel perimetro del- 
la fua bafe , e che colle interfezioni , che 
fanno* nell’ ifielfa bafe , colli tuìfeano fem* 
pre o un quadrato, o un rettangolo. 


iSo Elementi 

AVVERTIMENTO. 

/ 

^'] 6 . Si noti che , fe il vano è parte di 
jfcra , le dette fezioni fono metà , o altre 
porzioni minori di cerchi, e di cerchi mi- ' 
. nori dejla sfera ; fe poi è parte di sferoide, 
le due fezioni cofrilpondenti all’ affé' della 
rivoluzione' fono mezzi cerchi , e le altre 
due fono della fpezie delle ovali . . ■ 

' PROP; XVI. PROBL. III. 

Z77. Determinare la fuperficie interna , e la 
foltchtà di qualunque volta cilindrica 

SOLUZIONE. • 

1. Si determini la fuperficie cilindrica del 

vano della volta ^ 'e cosi s’avrà la fuperficie 
cercata . •. ' 

2. Si determini il vano 'cilindrico, e Ti 
cerchi la differenza , che v’è' tra lui , e’I pa- 
rallelepipedo , che ha la bafe uguale a quel- 
la del vano, e l’altezza uguale alla perpen- 
dicolare innalzata fulla baie del v'ano , c 
prolungata rfino alla fuperficie efterna della 
volta . 

Darà si fatta differenza la folidità della 
volta . 


PROP. 
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PROP. XVII. PROBL. IV. 

27S. Determinare la Juperfic.ie internet , 4 la 
filldità dt qualunque volta a padiglione . ^ 

S O L U Z I O N E : > / ' 

1. Si determinino la fuperfìcie , c la fo’i- 
d’tà del mezzo poliedro cilindiico, che lor- 
ma il vano della volta . 

, La fupeifi.ie determinata darà la fuperfi-. 
eie cercata . • > ". 

2. Si cerchi la differenza , che paffa tra 
la folidità determinata, e ’l parallelepipedo, 
che ha la baie uguale a quella del vano, 
e r altezza uguale all’altezza del vano, pro- 
lungata fino alla luperficie edema della 
volta. 

. Darà sì fatta differenza la folidità della 
voltà. 

PROP. XVIII. PROBL. V. 

27p. Determinare Lf fuperfìcie interna , e' la 
folidità di qualunque volta cilindrica cu mexp^i 
padiglioni , ' 

SOLUZIONE. 

I. Si determinino e le fuperdeie , e le . 

M 3 foli- 


E L E M E N T f 

folidith SI della- parte cilindrica della volta, 
che delle^ due parti rimanenti | le quali in- 
Cerne formano un’ intera volta a padiglione. 

La fomma delle fuperficic determinate 
darà la fuperficie cercata. 

2. Si cerchi la differenza , che paffa tra 
la fomma delle folidità determinate, e ’l 
prifma , che ha la bafe uguale a quella del 
vano , e l’altezza uguale all’ altezza del va- 
no cilindrico , prolungata fino alla fuperfì- 
eie edema della volta . 

• Darà -sì fatta differenza -la folidità cerca- 
ta della volta. c 

PROP. XIX. PROBL. VI. 

- aSo. Determinare la fuperficie intèrna y e la 
folidttà d$ qualunque volta d febifo. 

, SOLUZIONE. 

1. Si determinino , c le fuperficie; , e le 
folidità , SI de’ quadranti cilindrici , che del 
mezzo poliedro cilindrico , le cui parti fi 
trovano negli angoli della volta . 

La fomma delle fuperficic determinate, 
una col piano , eh’ è nel mezzo della volta, 
darà la fuperficie cercata . 

2. Si cerchi la differenza , che paffa tra 
la fomma delle fplidità determinate, una col 
prifma, che ha per bafe il piano di mezzo 

del- 
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dellsi volta « e per altezza la perpendicolare 
calata da qualunque punto di sì fatto piano 
fulla bafe del vano , e ’l prifma , che ha per 
bafe quella del vano, e per altezza T altez- 
za anzidetta, prolungata fino alla fuperficie 
edema della volta . 

Darà \sì fatta differenza la folidità cerca- 
ta della volta; 

PROP. XX. PROBL. VII. 

» » 

%8l. Determitunre la fuperficie interna f f lé 
foliàhà di qualunque volta a lunette» 

SOLUZIONE. 

I. Si determinino e la fuperficie , e la fo« 
lidità .del mezzo poliedro piano-cilindrico, 
che forma il vano della volta. 

La fuperficie 'determinata darà la fuperfi- 
cie cercata della volta • 

^ a.Si cerchi la differenza, che pafla tra la foli- 
dità determinata, e’I prifma, che ha la bafe 
uguale a quella del vano, e l’altezza ugua- 
le all’ altezza deirifteffo vano, prolungata fi- 
no alla fuperficie edema della volta . 

Darà sì fatta difieredza la fo^dità dell» 
volta . 


. PROP. 
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PROP. XXI. PROBL. Vlir. 

iSl' Determinare la [«perfide inter «a ^ e la 
, folieittà dì qualunque volta a vela , eh' è parte 
dì sfera . 

SOLUZIONE. 

t • • 

Si determinino *1 U fuperficie, e la foli- 
dità della porzione della sfera, di cui è patte 
il vano della volta , che la iuperfìcie, e la 
folidità delle parti per le quali il vanq 
manca dall’ ifteflà porzione sferica . 

La differenza della fuperficie delle dette 
parti , che mancano , dal a fuperficie della 
porzione sferica darà la fuperficie cercata 
della volta . 

La differenza poi della folidità delle me- 
defìme parti , che mancano-, dalla folidità 
''deir iilefla porzione sferica darà, -la folidità 
cercata della volta-. , 

AVVERTIMEN T^O I. 

284. Si noti che, fe il vano della volta a 
vela è parte d’ un. mezzo sferoide nato dal- 
la rivoluzione- d’- una mezza ovale ,- jnoffa 
intorno a uno de’ fuoi affi , non fi può allo- 
ra con alcuna regola geometrica determina- 
re nè la fua fuperficie, nè la fua folidità. 
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Di Geometria Solida'. i5j 
Perchè , febbene coll’ ajuto della Geometria 
fieno' deterrrtinabili la luperficie ,'C la folidi- 
tà del mezzo sferoide, e determinabili al- 
tresì le fuperficie , e le Solidità delle due 
porzioni del mezzo- sferoide , .che mancano 
nel vano verfo gli eftremi dell’ alfe della ri- 
voluzione ; nientedimeno per determinare, 
le fuperficie, e le folidità delle altre due por- 
zioni dell’ ifteflb mezzo sferoide , che man- 
cano pure nel vano , la Geometria non ci 
fomminifira regola alcuna . 

• » ' * 

avvertimento.il 

284. Del redo nella pratica , fenz’ al- 
lontanarli molto dal vero, fi polTbno le fu- 
perficie curve , e le folidità delle due por- 
zioni 'del detto vano , che corrifpondono a- 
gli eftremi dell’ alfe dell’ ovale , eh’ è per- 
pendicolare a quello della rivoluzione , de- 
terminare a qucfto modo . Sieno ABCD la 
bafe del vano , LNMP 1 ’ ovale , LM , p- 
NP i fuo.i affi , e LM l’ alfe della rivolo- ^ 
zione. Sia di più NEPG il cerchio , che 
ha per diametro NP • Si determini prima 
sì la fuperficie, che la folidità della porzio- 
ne sferica, deferitta daENG girando intor- 
no a NP . Polcia fi trovino due quarte pro- 
porzionali, una in ordine alla periferia NE- 
PG , aL perimetro LNMP dell’ovale, e alla 
fuperficie già determinata della porzione sfe- 


jÌf/$ Elementi 

fica, e l’altra iti ordine alle rette ON , OL,e 
alla folidìtà dell’ ifieffa porzione sferica. S’ 
avrà a un di preflb colla prima di sì fatte 
quarte proporzionali il doppio della fuperfi» 
eie curva d’ una delle dette porzioni del va- 
no , c confeguentementc la fomma delle fu- 
pcrficie curve d’ ambedue , e colla feconda 
la fomma delle folidità , delle medefime por- 
zioni . Determinate intanto a un dipreffo le 
lùperficie, e le folidità delle due dette por- 
zioni , fi potranno a un di preflb determi- 
nare la fuperficic interna , *e la folidità del- 
la volta ancora . ^ I 

, Fffie del quarto libro. 
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